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PR^FATIO 

A D 

LECT OREM. 

Inter plurimos qui fex 
priora Euclidis Ele- 
menta commentariis 
iiluftrarunt non minimam 
laudem nieretur Georgius 
Fournier, Qui prolixas 
obfcurafque demonftratio- 
iies evitando » claras ac 
fuccinftas fubftituit , Le- 
■ * 3 . ' ao~ 
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Pr^fatio. 

6torum attentionem ilne 
imaginationis confufione 
ut llbi conciliaret. 

Prjetcr figurarum intri- 
catam exiguitatera pri- 
mum nil difplicuit j quas 
proiiide fimpliciter muta^ 
re decreveram : Scd in 
ipib operis proceflu non 
tantvim multa ex Clavio, 
Tacqueto , Barrow aliif- 
que adjeci , verum per- 
plurimas demonftrationes 
ita immutavi , praBfertim 
in poftcirioribus libfisi ut 

nullo 
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fiuQo modo noinciinieam 
renccre pocacrim j quod 
in hunc finem moneO) ne 
quis me ihjurjam D^* Four- 
nierfecifleputet. Alrorum 
labores pro meis- vendi- 
tare nec ftudeo nec fb- 
leo. Agnofco pleraquc 
ipfius efle. Correftiora 
vci ante annum prodiif- 
fent , nifi execrabilis bello- 
nim turba , variaquc hinc 
Hata impedimenta inter- 
cefllflent, Caeterum ap« 
plaufum fl obtinuerint 
* 4 quas 
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quae appofui ad 
ac magis grata infl 
Valc. 
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EVCLIDIS 
E L EMENTUM 

P X I M V M. 
DEFINiTIONES. 

I. TunBum eft y cuJM 
fuTsnuUa. 

, rsece legimr «r/**»» , fi- 
gntim faoc eft aquo inci- 
["pit defignatio quantitatis 
finita;. Idem intellige de 
linea ac fiiperficie, non quod ex 
fluxu punfti aut linc« originem 
traxerint. 

A ^ -^^" 
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2 EUCLIDES * 

2; Ltnea vero longitudo 
non lata. 

Linea talis nuUa ducitur a par- 
te rci ; fed ficut punftum 9 ita & 
Hnea (ignum leu initium cft 
quantitatis latar, 

3. Lme£ autem termini 



' Id eft longitudinis tletermV 
mt^ principium & finis eft 
punftum : per infinitam autem 
lineam Euclides intelligit iineam 
cujufvis magnitudias, feu inde- 
tgrminatam. 

4. ReBalinea efi^qua ex 
sequofua interjacet pun^a. 

Sive cujus extrema obumbrant 
omnia media , 4it dixit Plato : vel 
niinimaearum quse tei^minosha- 

bent 
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L I B I H P R I M'U S. 5 

bent cofdem y ut vult Archimc- 
des. 

f. Superficies vero efi 
qua longitudinem latitudi-- 
nemque tantum habet. . 

6. Superficiei autem ex-^ 
tremajuntline^. 

Ha?c definitio intelHgenda eft ... 
tantum de fuperficie plana vel 
mixta , non autem dc circulari ; 
quando eniiii habet extremum » 
lineam tantiim habet, non lineas. 

7. ^lanafuperficies y e(l 
qua ex aquo Juas interjacet 
re£iai. 

Qua; dixi de lioea refta , ca* 
dem de plana fuperficie funt in- 
telligenda. 

A: 2 . 8-P/^-; 
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8. Tlanus autem angur 
lus eft duarum linearum in 
planafemutuotangentium , 
&^ mn in ^T^Bum.jacm^ 
tium , atertus a^L alteram. 
inflimtio* 

Hic caufsB anguli explicantur : 
Materialis , funt duse linea: <juac 
femutuo tangunt. Formalis eft 
alterius in alteram inclinatio. 
Undefequitur primo, quodillat. 
Anxlmtx nonitaie debent tan* 
gere, ut jaceant in direftum > id 
eft , ut unicam redam conftituant 
lineam; fed altera debetinalte- 
ram inclinari, 

Sequiturz. quodanguliquan« 
titas confiftit in majori vel mi- 
nori linearum inclinatione ^ non 
in longitudine linearum. 

Sequitur 5 . non efle necefle, ut 
dua* linea» poft contaSum pro- 
duiSa? fe mutub fecent,i ut vult 

Pel- 
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LlBER^RIMUS. 5 

pellctarius : id enim tantum eft 
veriim in angulis redilineis : fcd 
fufficerC) ut fetangant & xncli- 
nentur. 

Denique (i angulus ille fit in 
fuperficie plana > dicetur planus. 
In omni verofigura, licet quem^ 
libet angulum tribus littcris ap- 
pellemus y ille tamen iemper in- 
telligitur) cui medius charadler 
appingitur. 

9. Cumautem continen- 
tesmgulumlineafeSiafue'' 
rmt^ reBilineus appeUatur 



Siutraque curua, curuilineus: 
ficuruaaltera» alterdredajmix^ 
tus« 



A 5 to. Cim 
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EuxrjLiDis 

10. Ckm 

vero re- 

{fa AB. 

fitfer re^ 

Jhns^ eoTqmJmt deincepr' 
AB^C. AfrD. a^uhs.oi^ 
quales interje facity reiiiis 
ejiuterque aqualium angu* 
larunh & injtftens reifa- ABl 
fp^pendicularu.Wfotur ejjis 
cufjn^fiit.CD., 

Timc angulus uterquedicicur. 
a^qualisi quandoreda AB. npn 
magis in C. quam in D. inclinat. 

^>8i&*^ Latineircdditur perfii^Qdicu^ 
cularis; frequentius tamenutua^> 
tur Mathematici verbo Gr«co 
guam Latino» maxime in Optica:' 
unde apud" eos nihil Qiitatius 

£^m 4t6tif^^if\ ibjo Latine red- 
tCathetum, 



Liifift PiixMtts. 

Jt 




/usEBC. 
eftl(piifnd- 



n 



-^J^^^jy^ 



ABC. 



NempcijuiaTcfta EB. magar 
tecedit a (\xh]tStz QD. quaini 
perpendkolans AB^ 

n. Acutus^ero E Bt>: 
quimimr re£fa A B D. 

13. Terminus efi qmd' 
alicujusejlextremum. 

' Taliafant,punftiim,'Imca^^ 
I^rfkics: ncmpe pnnftum linear , 
Imca lupcrficiei , & fupcrfidc$ > 
curporist 



A4 
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S EUCLIBIS 

14- Figura eji qu£ fub 
aliquo , ^vel fub aliquibus 
terminis comprehenditur. 

Dixitfubaliguo, ncmpe quia 
circulum & ellipfim , unicus tcr- 
minus > hoc eft Ibea circularis, 
corftprehendit : ad reftilineas 
w6 figuras , plures fempcr ter- 
mini requiruntur. 

Porro nbtabis debere termi- 
nos , quantitatem j. qu« figura di- 
citur, ambire & comprehendc- 
re 5 non vcro tantum termihare. 
Unde fcquitur i. Quod Unex 
nuUa proprie eft figura , cum 
punAa lineam , non ambiant , fed 
folum terminent* Sequitur 2. 
quodfuperfici^iinfinit« vel cor- 
poris infiniti ; fi quod dari poflet, 
figura ni^la fit > i. quia omnis fi- 
cura debet ambire, & compre- 
hendere figuratum. 2. quia ter- 
niinis ambitur, terminns autem 
cft ^ extreraum rci ; Quomodo 
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LiBEa Primus* 9 
Yfeix) id quod habet finem & ex- 
trema> erit infinitum ? 




if. Circulus efl fimra 
planafubumlineaK. S. C 
comprehenfa , qua vocatur 
peripheria: aaquamabuno^^ 
punBoy eorumqu£intra ft- 
guram funt pojitay omnes 
cadentes reBa DA. %^Xh 
JBlC. aquaksinterfefunt. 

16. Centrum^verocircuH 
pimihmiUudappellatw. 

Theodofms Spli^ricorum lib* i . 
defF.i.& 2, idem habet, definitiQ- 
ne vero 5 . fic polum defcribit. 

^ ^- Polus 

■ '■ ■ ■ DigitizedbyGoOgle 
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tO 'EuCLIDlS 

Polus circuli in Sphapra , cft 
pundum in fuperficie Sphxra? 3 a 
quo omnes re6ta? ad circuli peri- 
pheriam tendentes , funt intcr fe 
sequales. £x quibus colliges in- 
tcr centrum , & poium hoc tan- 
tum efle difcrimmis , quod ccn- 
trum concipiatur intra figiu^am 
pofitum : Polus vero in fuperficie 
SphsBKC. 

17. T>iameter autem cir-' 
cuU eji reBa cmadam A B. 
fer centrum u. du&a , & 
terminata ex utraque farte , 
d circulip^eripheria A. & B. 
qua & bifariam fecat cir^ 
culum. 

. Hic tria obfervabis i. omnes 
Diametros ejufdem circuli efTc 
arquales iiiter fc , cum eamm me- 
dietates ex def. 15. fint apquales. 
1. Quod fcquitur cx i. efl quod 
licet in circqlo poilint . iinfinitac 
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Ljbbr Primus. II 

duci rc&x non tranfcuntes per 
centrum , fola? tamen re&x pcr 
centrum duiSfae , & in peripheria 
terminata: dicuntur diametn, qui^ 
cum folx fint omnes ^quales ii^- 
ter fe, determinata^que longitu- 
dinis , alia? vero ina?quales femc 
per & incertx : diameter foia pa- 
teft xnetiri circulum. Menfura 
^ cnim cujufque rei, ait Ptoiomf u$, 
in Analemmate , debet efle ftata 
determinataquc, non indefinita. 
Unde non eft quod mirentur ty- 
rones fi in foeminino genere po- 
natur a Mathematicis. Idem 
enim eft Diameter quod linea 
dimcticns , vel in duo a?quaiia 
dividens. 

5, Eft, Diametrum bifariam 
fecare circulum, quod ita demon- 
, ftrat Thales apud Prqclum. Con- 
cipeanimoportionem femicirculi 
fic coaptari portioni reliqucE ut 
diameter fit utriufque bafis. Si 
circumferentia una congruat pc- 

nitus , 
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II E u c 1. i D I s 

nitus circumferentia? alteri , ma- 
niieftum efl illas duas portiones 
a diametro feflas, efle inter fe a?- 

3uales , cum neutra aliam exce- 
at. Si vero circumferentia una 
non congruat cum altera , fed vel 
cxtra cam cadat, vel intra, vel 
parttm intra , partim extra : tunc 
rea» dufta? a centro ad circum- 
ferentiam erunt a?<]^uales & non 
crunt. 

18. Smicircuks autem 
tfl figuraqua cmtineturfub 
diametro AB. & Jiib ea li" 
nea A D B. qua auferturde 
circuli peripheria. 

19. SegmentumcircuUeft 
figura qua cmtinetur fi^ 
re6ia & circuliperipheria. 

Per reftam hic intelhge omnem 
non diametrum, ni(i item velis&« 
micirculum dicere iegmentum^ ^ 



LiBE^ Primus. 15 

20. Re6iiline£ figura 
. fuvt qua fub reftis cmti^ 

nentur. 

21. Trilater£ quidem 
quajubtribus. 

22. ihiadrilatera wrh 
qn£fub^tuor. 

23. MuUilatera autem 
quafiik pluribus quam qua- 
tuor reiiis^ compreherutun- 
tur. 

^^^ Tri^ 

Utterumpor" 

ro figwra- 

runhaquila- 

_____ terumtrian'^ 

^ ^ gukm eft 

qmdtria latera habet aqua^ 

iia. 



B ^S.Ifo^ 
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les autem > 
quod duotm^ 
tum habet a^ 
qualia A B. 
AQ 



Sift/A^, Ttf , cms Grajcis cft,* 
unde compoiitum iMju^ini <]ui 
^^libus m cruribuis : reijMw 
i^pokixU; quod^tribus linds dua& 
a^quales habetj quibus ^afi cm^, 
ribus infiftit. 

26i Sca^ 
lenum ve^ 
ro quod 
tria ina-^ 
qualiaha^ 
betlatera^ 
Triangulorum ha? fiint fpe^ 
cies ex laterum ratione petit^e. 
Sequuntur alic ex angulorum 
difltrentiijcmorgent^s. . 





LlBB-R PHIMUS. IJ 

h^cetiam 
trilatera^ 
rum figu* 
rarutn, re^ 
"^ Stangulum 
midem triangulum eftquod 
%abet - reCftm an^ulum 
ABC 

28. Amblygmium efi 

auod habet obtufum angu^ 

hmy hoc ejt^ majorem re6to. 

*' ip. Oxy^ 

goniumve* 

ro quod 

tres acuios 

^habet an^ 

gulos^ ho€ 

eJi.minoresreBo. 

Not. In omni triangulo cujus 
duD <jusecunque latera exprefsc 

• B-z o..e...Gcno- 




H 



j6 .EuCLii^i» 
nominantur, folet reliquum latus 
a Mathematicis , bafis dici y five 
illud in fitu locum infimum oc- 
cupet, fivefiipremum. . 

30. ^uadri- 
laterum autem fi- 
gurarum quadra'- 
tum quidim eji 
quod aquilaterum efl & 
re&angulum. 

.1 — . 31,. jlltera^ 

partelongiorfi^ 

gura eff , qua 

' ; reifangulaqui" 

demy at aquilatera non eji. 

yi. Rhom^ 

busautem.qua 

aquilatera qui^ 

dem,jfedre£fan- 



£ 



gulanoneff. 



^^.Rhom- 



^yGoogle 



LiBs^it Primus. 17 

boides ve^ 
ro qu£ ad^ 
verfa , & 
latera^ & angulos aqwdia 
interfe habens , neque aqui^ 
latera efi , neque reBangula. 

34. Trater 
has autem re^ 
c \ liqua quadri^ 
latera , Trape- 
;siia appellm^ 
tur. 

3^ TaraUelafunt re5}ay 
qua ineodem flano exi(kn^ ^ 
tesy ^produB^ in infinitum 
gx utraque parie, in neu^ 
tram mutuo incidunt. 

Adhocut duseredx dicantnr 

ptrallelae , non fuflRck ut produ- 

a« ia infinitum non concurrant, 

B i Sic 

^ - '* DigitizedbyGoOgle 




i8 EucLi^is 
Sicenim duae redx in tranfver- 
fiim pofitx re aliqua interpofita,& 
jnon fe tangentes, dicerentur pa- 
rellelse , . quia nunquam concurre- 
rent. Sedrequiriturpracterea, ut 
fintinco^emplano. 

36. Tarallelogrammum 

eji fguraquadrtlatera y cu- 

jtis bina opfofita latera 

funt paraHela feu ^quidi" 

fiavtia. 

njero in 
parallelo^ 
grammo 
-|K diameter 
BD.duefa 
^fueritydu^-- 
que redtd CF.HK. lateribus 
faralleLt fecantes diame^ 
trum in uno eodemque puniio 
G. itaut para^eldgrammum 
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diflributum fit in quatuor 
farallelogramma s per quit 
diameter non tranjit fcil. 
AG. GE. appeUanttir conp- 
plementa eorum qu^ circa 
diametrum connfiunt ia 
H F. (»K. ^ 

PoSTULATA. 

I. ^ofluletur a quovif 
pun£io A. ad quodvis pun- 
Hum B* reBam lineam A B. 
ducere. 

2. EttermimtamreBam 
Ah.in continuum re&apro- 
ducereinC. 

3, Et quovis centro ,. & 
intervallo circulum dejcrp* 
bere. 

B 4. Com- 

DigitizedbyGoOgle 



lO EUCLIDIS 

Commuties notion^ieu 
Axiomata. 

1. §lu/e eidem aqmlia % 
& interfefunt ac^mlia. 

2. Etji aquakims aqua- 
lia adje£ia (mt , totafunt a- 
qualia. 

3. Et Jt ab aqualibui 
equaliaablatajint^quare" 
linqumturfunt aqualia. 

4. Etjt inaqualibm ^- 
c^ualia adjeSfafnt^ totafum 
inaqualia. 

f. Et Ji ab inaqualibus 
aqualiaablatajint ^ reliqua 
Jiint inaqualia. 

6. Et qu£ ejufdem dupli^ '-^ 
cia, interfefunt aqualia. 

. Dp.izedbyG00gle jr, ^f 



LlBER PrIMUS. IX 

7. Et qu£ ejufdemdimi^ 
diay interfefuta aquatia. 

8* ^^ c&ngruunt fibi 
^mutuo^ inter Je aqualin 
funt. 

Id cft, quaf collatj, \x.z compo 
nuntur*, utparsparti refpondcat^ 
& termmus termino > xqualu 
funt. Linea? autem^-redar &ac- 
quales congruunt > uti & anguli. 

p. Ettotum partemajut 
eft. 

.^10. Etomnesanguliretii 
aquales interfefunt* 

II. SiinduasreiiasreBa 
incidens interiores , d^' ^^ 
eafdem partes dngubs duo^ 
bus reiiis minores faciat ^ 
prdduSia dua illa retta in 
infinitum , coincident inter 

DigitizedbyGoOgle 
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fe ad eas partes y in quibui 
Jmtanguli duobus re^is mi^ 
nores. 

Scio principium hoc obfcurum 

quibufdam > & a Gemino & Pro- 

clo rejeftum a numero princi- 

piorum : verum non debet res 

aliqua a notionibus communibus 

rejici » quod unus aut alter ei af« 

fenfum n^et : oporteret enim {!{: 

nonum cxpungere. Jam enim 

funtaliqui Philofophi adeo fubti- 

Its ut ncgent totum fua parte ma- 

jus, His & illis fufficiat dicerc 

Euclidcm carterofque omnes , 

hscc omnia ex Ibla terminorum 

notione, cvidentia cenfuifle, & 

cxiftimafle fenfu communi care- 

rc , qui ea negaret, Ne fcrupulus 

rcmaneat, illud demonftrat CI^- 

YJusprop. 28. hi. 

DigitizedbyGoOgle 



1LibeK.Pk.1mus. 2j 

nan comprehendunt. 

Id eft ex omni parte condu* 
dunt. 

13. Omne totum eft m^ 
quale omnibus pattibus Ji^ 
mul fumptis. 

Plura talia axiomata cxcogitari 
poflunt & ab aliis propofitafimt, 
led ha?c fufEcere nullus dubito. 



N O T A. 

Quicquid proponitur vocatur 
propofitio , eitque yel problema 
i velTheorema. 

. Problema eft propofitio ubi 
■. aliquid proponitur efRciendum & 
conclufio femper talis eft , quod 
crat feciendum. 

Theo- 
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2^ EuCL. LlB£R PkIMUS. 

Theorema eft propofitio cum 
proponitur proprietas vel veritas 
de aliqua ce demonftranda , & 
conclunonis forniula. Quod erat 
demonftrandum. 

Quicquid autem tanquam Con* 
fedarium aut lucrum ex demon- 
ftratione fequitur CoroUarium 
appellatur. 

Lemma infiiper vocatur de- 
inonftratio pra^mifTa? alicujus ) ut 
quseHti dcmonftratio evadat bre- 
*ioxaccIarior. ^ 



PRO- 
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LlBER PKIMUS, 15 

^ROfOSITIO L 

Suftr datdPi^tt- 

nata A B. 
triangultma^ 
quilattrum A 
B C. confii^ 
tuere. 

Praxis. Ex centris A & B. {pa- 
tio AB. defcribe «duos cir-* ^ 
culos, & ex punaofeaionis C. ^^* 
duc *»redas C A CB. Dico»> '* 
triangulum AB C. cfle iequila-l''^' 
terum. 

Probatur. Refta A C. accjualis 
cft ^ rea^e A B. & B G. « ddem: c 1 y. 
ergo reaa? A C. B C. «quales ^* 
eidem AB. ajquales funt ^interd r. 
fe. -Ergo triangulum A B C eft "^' 
« a?quilaterum* Quod erat fa*lJ4» 
ciendum. 
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z6 Elem^Euchdis 
FROPOSiriO II. 

^ fHnmm A.a«^ 
tA reSd B C. 
aqualem re^ 
Sam A F. ftf- 
nere. 

^j TJrax. Jungatur*AC. Super 
Ptf/ X ipfa AC. fac ^ triangulum 
^' '• '• arquilaterum C D A. centro C. 
c j. fpatio B C. duc ^ circulum : latus 
^fi^ ' D C. produc d in E. centro D. 
Ptfil Ipatio DE. duc circulum : latus 

P A. produc in F. Reda A F. 

sccjualis eft reftae C^. 

Prob. Rea^BDA.DC.funt 
« E* « aequales. Refta» D E. scqualis 
r.»A fredaDF. gErgoredaAF. 
Dff. reftajCE. Rurfum,recla^CE. 
^^ ccqualis eft re<3:x CB. ^ Ergo 
h I, AF. ipfiCB. Qiricunque autem 
*^*- alii ponantur cafus, eadem femper 

erit conftruftio & demonftratio , 

ut bene not^t Clavius ex Proclo. 

VJLO- 
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LlBER PrIMUS. 27 

FROPOSITIO III. 

DdtisduabusPnh.^. 
nSis ittdquali^ 
busA.&BC. 
•\ de majori BC. 
minori A. d*- 
qualem reSam B E. detrahere. 

Prax, Ad datum punAum B. 
datx redsB A. a?qualem 
redam D B. » pono. Centro B. ^ 1« »• 
Ipatio B D. duco *> cii;culum,b 5- 
abfcifTa B E. eft ajqualis ipfi A. ^^^ 
Prob, Reda B E. eft ^ a?<jua- c 15. 
lis ipfi B D. quic ponitur <* aqua- f "^^ 
lis ipfi A. Ergo abfcifli B E. confi. 
a?qualis eft « data: A. Quod erat ^ ^* 
faciendum. '^'' 

S C H O L I U M. 

Circinohocut c§» frAcedens frohUma 
fieri poteft fecundum Tacquetifed tunc 
ex.ftntmia ^rocli nuUo fofttdatofatis' 
facit. 

Cz ?RO- 
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Z8 ElEM. EUCLIDIS 

TROFosirio ir. 




Si duo triangula A. & D. duo 
latera , duobus latefibus aqualM 
habeant utrumque utrique hoc eA 
• A B. ipfi D E. & A C. jpfi D F. 
babeantque angulos A. & D. late" 
ribut iUis contentos , aquales : JEt 
Bafim B C. bafi E F. aqualem ba" 
hebunt 9 & triangulum A B C. 
trumgulo DEF. aquale erity & 
reliqui anguli , reliquis angulit 
aquales eruntuterque utrique , hoc 
cft angulus B. angulo E. & angu- 
lus C. angulo F. «qualis erit , fuh 
quibus aqualia Idtera A B. ipft 
DE. dr AC ipfi V>V.fuhten^ 
duntur. 
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Prob. Latus A B. lateri D E. 
& latus A C. ipfi D F. & an- 
gulus A. angulo D*. ponuntur 
a^qualia: ei^o fi fuperponantur, 
« congruerit: ergo & baCs B C» *• 
bafi -E F. congnjet. Adeoqi^e'^*' 
totum triangulum toti triangu- 
lo iuper impofito a?quale erit. 
Q.E.D. 

N O T A. 

I. VroprietM trianguli hhoctheori' 
tn/tte propcfita , cum ex terminorum ex^ 
pUcatione videfttur fMere > pojfet affumi 
t/tmquamcommumismtio, 

X, ^uem/tdmodum duo Utera eum 
arfgulo inclufo infermt dquMlitatem bjt^ 
fium cJ» mgulorumyfic e^ vicijpmdu 
cendo , duo Tatera cJ» b/^es dquaies infer^ . 
re angulos dquales. Adeoque o^ava pro^ 
pojkio tan^uam confe^arium hujus hom 
Seri fotertf. 



'C J TKO^ 

DigitizedbyGoOgle 




JO £l£M. EUCLIDXS 
FROFOSITIO V. 

tbm.l^ ^VV' Ififcelit trianiHli 

K^C^qttiad bafim 

fimt angitU A B C 

ACB. itttarfifmt 

^e^Hales, &" frodnSiii 

KJ^^^uatilfHs reBif A B. 

^ A C, puta in D. £c 

E. qui ffA bafifjtHt 

Mtiffdi C B D. B CF. interfi^ualetfi^, 

Pracparatio. ExlineisAB. AC.pm* 
du<ais , accipio a «qualia B D. C f •. 
t, X. 8cbducoreaasCD.B.F. 

pp^, Prob. TriangulorumBAF.CAD» 
unum latus B A. Uni C A. & alterum . 
c &r F A. aiteri D A . c aequale eft. Et angulu» * 
^yp' RA C. utrique eft communis : eiw 
d 4. 1. d angulus ABF, acqualis eft arigulo 
A C D. 8c angulus A F B. angulo A D C 
&bafisBF. bafi CD.gequalis. Rurfus- 
in tiiangulis B C D. C B F. latus C F. la- 
t j.i. teriBD. ceftaequale, & latus F B. pro- 
batum eftsequaleipfiDC.&angulusD.^ 
£4.1. anguloF.acqualis. Ergo f anjgufi C B D. 
B C F. infra bafim lunt aequaks & angu* 
li B C D. C B F. aequaIes.Qui fi tolkntur 
ex afquaHbys A B F. A C D. relinquent 
g j. angulosad bafim g A B C. A C B.aequa- 
^x. les. quoderatdemonftrandum. Thale$ 
• fcrturautorhujuspropofitionis. 

CoroUarium^ Omne triangulum ae- 
^uilaterum» eftdsi^ui^ulum. 
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LiBCR Primus. jr 

iROPosirio vi. 

Si trianguliThefr.^. 

A B C. iu9 

anguli ABC, 

A C B. dquA-' 

iclesinterfefue" 

rint , .& fub 

4qu.alitus at^ulis fubtenfa latera 

A B. A C. aqualia merfe erunt. 

Sinegas : pars unius RD. » fiata ^»* 
aequalis alteri C A. hoc pofi- 
to ; triangula D B C, A C B. fe 
habent juxta quartam ; nam latus 
B C. commune , & latera B D» 
C A. apqualia , & anguli D.B C» 
A C B. «quales. E^o & totum 
triangulum artjuale erit toti trian- 
gulp/hocefttotumparti: quod 
repugnat. ^ . ^ 9* 

CoroU. Omnc triang^um as- *" 
^uianguliim » eft a^quilaterum. 



C4 ^^^ 
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32 Elem, Euclidi^ 
FROPOSiriO vih 

o^ -71^ 




l^. 



2W.4. Super eadem reSa A B • duahm 
eifdem reRis A C. B C. aquales 
alid duA reHd A D. B D. mraque 
utrique , hoc eft A C, ipfi A D. 
& B C. ipfi B D. nori conptuenm 
ad aliud & aliudpunHum, puta D. 
adeafdem partes, eofdem terminos 
B. & A. hahentes y cum dtiabus ini'* 
tio duitis reiiis. 



Prob. Quiafipoflintduciduaf 
alia? 9 ducantur in D. Ergo 
triangulum C A D. * eft Ifbice- 
lcs: ergoanguliACD^. ADC. 
squales. Rurfiis triangulum 
C B D. eft Ifofceles. Ergo an- 
ili B D C. B C D. funt a?qua- 
ies^ cum tamcn angulus C D A. 
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LiB£R Prxmus. 5J 

pars anguli totalis C D B. pro- 
batus fit «qualis totali angulo 
ACD. Idemque fequetur:in- 
commodum ubicumque ftatuatur 
pundium verfiis eafdem partes. 
Nam fi ponatur punftum intra 
triangulum in D. ut in fecunda fi- 
gura, ducftis A D. B D F. B C E. 
&DC. fic dico. ReftsE AD. 
A C. ponuntur xquales , ergo 
*> angt^ A D C. A C D. funt b j. i. 
sequaliR fimiliter B D. B C. po- 
nuntur ajquales , ergoanguli infra 
bafim ECD. FDC. funt ^ «qua- 
Ics , ergo angulus F D C. major - 
eft angulo A D C. quemadmq- 
dum E C D. major eft ipfo 
A C D. quod repugnat. 

Denique non poteft fliatuf 
pundum in parte alicujus linea? 
ex datis> alioquin pars eflfet sequa^ 
Jistoti, contra9.ax. 

NB. H4Cfr(ffofiHotantum0dhibetm 
nd demonftrandam fnlffetiHentem oB/$- 
vam , ^«* pojfet t^m^uam confeBartum 
qHart€0ffHm «J^ 

DigitizedbyCOOgle 



J4 Elem. Euclxdis 
TKOPOSITIO riiL 




^tt.y Si du9 tfiangula A. D. duo la^ 
teray AB. AC. duobus lateribm 
DE.DT. aqualiababeanty alte- 
fSm alteri : habeant etiam bafim 
• B C. 64/i E F. aqualem ^HkangU'' 
lum A. angulo D. aqualem babe- 
buntyfub aqualibm redis contentum^ 

Prob. Quia fi congruant late- 
ra, congruent & anguli : cum 
« «. * angulus nori fit aliud quam in- 
^^- clinatio duarum lineamm. Quod 
fi quando fiiperponentur non con- 
gruant , fed trianguli £ F D. apex 
D. non cadat in A. fed in G. 
ergo tunc dua? reftae duabus reftis 
aquales , fuper eadem reda B C. 
ducentur ad aliud pundum , con- 
traprajcedentem. 




LiBSii Primus. 35 

TROTOSITIO IX. 

- Datum an- ^•^•4- 

gulum reStili- 
3g neum B A C. 
bifariam /<- 

Prax. Ej: lateribus datianguli 
B AC. fumo * re&am A D. a j. x. 
& ipfi aequalem A E. Jungo D E. 
conftituo b triangulum «quilate- b 1. 1.- 
rum DEF. duda refta AF.bx- 
6riam dividet angulum A. 

Prob. Jn triangulis D A F. 
E A F. rea^e A D. A E. funt 
awjuales : A F. communis eft , & 
'bafis D F. bafi E F. «qualis : - 
« ergo anguli F A D. F A E. funt c 8. i. 
a^quales. Eigo angulus fe A C. 
divifiis eft bifariam. Quod facien- 
dura erat. 



TRO- 
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jtf Elcm. Euclidis 

TROFOSITIO X. 
A 



9V»&.J, 




Datam reaam ter- 
^ minatam G H.^hifa^ 
/ riamfecare. 



Pm. Supra re<9:am G H. 
* conftituo triangulum a?qui- 
laterum G A H. ^ujus angulura 
t 9- 1- A. divido *> bifariam , dufta reAa 
AF. dividet reftam G H. bifa- 
• ' riam. 

Prob. TrianguIaGIA.HlA, 
fe habent juxta quartara cx con- 
ftruAione figura; : ergo habent 
bafes G I. I H. ^quales. Ergo 
refta G H. divifa eft bifariam. 
Q. E, F. 



PRO^ 
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LiBEB, Primus. J7 
PjROPO^ITIO XI. 

DF. dpunSo 
Lin eadato^ 
ai reSos an^ 

aS i ^* gulos , re&am 

lineamlA.exdtari. 

Prax. £x linea DV.z pnnfto 
I. fumo » partes hinc inde« j.»* 
«quales ID. lE. fuper DE. 
. b conftituo triangulum 8cquihtc-'*> x. «• 
rum DAE.. a punfto A. ad 
pimi5);um I. reda duda erit per« 
pendicularis. 

Prob. Latus D I. ^ eft «quale c Sx 
lateriIE.&latus dDA.ipri AE.d''^-^^ 
& latus AI. commune. « Ergo ^. 
anguli A I D. A I E. erunt «qua- ^ *' '* 
les , ^ crgo redi : ergo ^ A I. per- ^ ' °- 
pendicularis. Q.E.F. 

D P,RO^. 
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38 Elem. Euclidis 




FROFOSiriO Xlh 

^^•7* -^A ^^P^^ (tatam 

reHam inpmtam 
DE. adatopundQ 
A. quod in ea nm 
eft^ perpendicula" 
remre^amlineam 
Ahexcitare. 

Prax. Centro A. daco circu- 
lum , qui fecet re&am D £• a 
fedtionibus duco reftas D A. E A. 

* io. I. a divido D E. bifariam in I. dufta 

refta A I. erit perpendicularis. 
b 15. Prob. Latcra AD. AE. ^ funt 
cL 3fqualia, ^ latus D I. a?quale laten 
«»^. I E. & AI. commune : ^ er go an- 

* ^' '; guli A I D. A I E. funt a?quales : 
«ergoreai: ergo AI. eft «per- 
pendicularis. 

Hujus propofitionis autor fer- 
tur Oenipides Chius anhis ante 
Chriftumcircitcr55o. 



e 10, 
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FROTOSITIO XIIL 

Cum red;arhnr4. 

AB, vel EB. 

fupra re^anh 

^ CD.confiftens^ 

angulos facit: 

dut duas reltos 

AB C. ABD. aut duobui reHis 

aquales E B C. £ B D. facit. 

Prob. RcdaEB. cum rofta 
D C, aut facit utrinque «qua- 
les angulos & » confequenter a lo. 
reftos ; aut non lacit : fi non facit, ^- 
bexcitetur cx B. perpendicularisb n.r. 
B A. Quoniam. igitur angulo 
ABD. a?quales « funt ABE.<^'^ 
EBD. Siutrifqueaddasrcdum'^' 
AB C. «^eruntduoredi AB C^ ^ 
ABD. arquales tribus angulis"''* 
ABC. ABE. EBD. quibus 
etiam anguli E B C. E B D. funt 
«quales & confequcnter hi duo 
funt a?qualcs duobus reflis^^ 
Qi^E.D. 

D z FRO- 

DigitizedbyGoOgle 




40 Elem. EuclxdIs 
FROFOSiriO XIV. 

quam reHam 
- AC. & ines 
punHumCJiu 
^"^ reaaDCCE. 
. non ad eafdem 
partes duSa , ecs qui funt deincefs 
angulos ACD. ACE. duohm 
reStis aquales fecerint 9 indireHum 
" erunt interfereHAy hoc eft D C E. 
eritunalineareda. 

Prob, SireaceDC.CE.non 
jacent in diredum , » jgceat 
2./».^. CR.autaliaquaspiam. Ergoan- 
b I j.i. guli A C D. A C F. valent b duos 
ca»/r*redos. Ergo «pars ACF. eft 
^'- 9- a?qualis A C E. toti. Nam prius . 
ex.hypothefi A C D. A C E. va- 
lebant duos redos. 
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LibeV PRIMUS. 41 

TROPOSITIO XV,' 

^jj Si duA reBa Th. g. 
AB. CD. 
fe invicenffe- 
^ cent, angulos 
ad ventcem 
A E D. C E B. aquales inter fe 
facient. • 

Prob. Nam angiilo fi ve A^D; 
five C E B. addatur angulus 
medius DE B. a erit icquaHs duo- a 15. i. 
bu3,re6Hs ^ bergo anguii CEB.b 3. 
AED. fimt aequales. Idemque^^*- 
fiet fi angulo A E C. vel D E B. 
adjiciatur angulus A E D. 

Thales Milefius ferturauAor 
hujus propofitionis. 

CoroU^ I. Dua? redx fecantes 
fe mutuo > efiiciuQt ad pundup 
fe6tionis i quatuor angulos , qua- 
tuorredis a?quales. 

CoroU.i. Omnes aneuli cifca 
Idem punftum conftituu a&qualcs 
funtquatuorrecais. 

D 3 f^o- 
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LlBEK PRXMUS. 43 

FROFOSJTIO XVIL 

TridngHlith. jo. 
ABC.duodn" 
guli , B C A. 
^CAB. velalu 
ouilibet » quo^ 
cunque modp fumft$y duohusreak 
funtminores. 

Prob. Produao B C. in D. 
exteruus angulus A C D. 
^ «majoreftangulo A. vel B. fed» 16.1. 
anguli A C D. A C B. b yalent b ij.x. 
tantum duos reftos , ergo anguli 
B. & C. interni , fiye C A B. 
B C A. funt minores duobus 
reftisT Idemdic^mdeangulisA, 
& B. fi producam latus , B A. 

CoroU. i. In omni triangulo , 
cujus unus angulus fiierit redus 
vel obtufiis , relic|ui fijfit acutL - 

CoroU.z. Omnesangulitrian- 
guli arquilateri & trianguli Ifofce- ^ 
Jis, anguli fiipra bafim funt acuti. 

D4 PJRO- 
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44 Elem. EticLiDis 
FROPOSITIO XVIIL 

?|.ii. A^ Trianguli 

A B C. majus 
lamKCma-' 
jortmangulum 
^ABC. fuh^ 
tendit. 




a 3.x< 



Si negas : Ex ma jori latere AC. 
* fac A D. acquale ipfi A B. 

*» 5- 1- duc redam B D;v *>.erunt anguli 
A B D. A D B. a^quales. Eft au- 
tem angulus A D B. hoc eft 
A B D. externus & oppofitus an- 

c t6. 1. gulo C. ^ major. Multocrgo ma- 
jor eft totalis angulus A B C. an- 
gulo C. Major item eft angulo A» 
nam fac CE. arquale ipfi CB. 

a y.i. detunt anguli C E B. C B E. 

1 16.1. jequales , « & angulus C E B. hoc. 

^ 9- eft E B C. major angulo A. ^ergo 
'• anguIusABC. ma;oranguIoA. 
C^E.1>. 
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I^BEK. Primus* 45 

FROPOSJTIO XIX. 

JL^ Triangulitb. IX, 

AB C- majm 
latusAC.fub 
majori angulo 
^U A B C. fub- 
tendimr. 

Qi negas latu« A C. efle majus 
OlatereAB.fintarqualia: *er-*5-'' 
go anguli B. & C. funt xquales » 
contrahypothefin. SilatusAB.. 
dicas majus latere A C- ^ ergo^i8,i, 
angulus C. major erit ansdo B. 
contra hypoth. Idem dican^cle 
latere B C. Ex quibjjs fic dicola^ 
tus A C. nec minus eift nec arqua- 
le lateribus AB. CB. ergo majus. 
Q:^E.D. 

R O T A. 

HAcpropofitio eft converfio prdcedentif, 
Mispropter hanc omittendo potuijfet dici : 
fi majtis lattts majorem angulumfidftm- 
dit, fttique ^ majorangulMa mojort 
latere fidftenditttrs ri n 
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4<^ Elem. EucLi^is 

JPROPOSITIO XX. 

^'^'^K TriangulsABC. 

\ duo latera puta 

yK AB.AC. quomo- 

/ \ docunque fumpta^ 

• '^-^ ^ reliquo B C. funt 

majora. 

Prob. ProducoCA. inD.fic 
ut A D. fit «qualejpfi A B, 
y & proinde » CD. «qualis ipfis 
'• C A. A B. duda rcfta D B. fic 
dico : Re<a« A D. A B. funt 
^ y- '• acquales b ergo «quales anguli D. 
^9- &DBA. cMajorergo'utroIi- 
. *' bet erit totus angulus D B C. 
fedhunc angulum fubtendit latus 
^'9' '• CD. Jioc eft C A. AB. dergo 
xt&x CD. hoc eft C A. AB. 
major eft quam latus B C. 
Q,E. D. 



PJRO- 

^yGoogle" 




LiBER Primus. 47 
TROFOHltlO XXh 

Si fHpii trianguUTb* i<f* 
A^CttnoldtereBC. 
ah $xtrefMhaiibm du^ 
re&A BD. DC i»^f- 
rimconftituu ftmint , 

^ _ hi, coi^itittA , reliquis 

* . trimguliduobuslateri^ 

bu4 A B. AC minores quidem erunt» ' 
fnajoremvero mgtdum comtinehunt^ id 
eft angulusD. major erit angulo A. 
i 

^rob. I. pars. Produdlo BD. inE. 
intriangulo B A£. duolatera BA. 
A £. a majora funt teitio B £. ergo a lo. x. 
{i addatur commune £C. erunt BA. 
AC. «tajora quam B£. £C. £odem 
xnodo in trianguk) CED. latera CE. 
£ D. majora iunt tertio C D. ei^ fi . 
commune addiatur D B. erunt C £. £ B. 
majoraquam BD. DC. ied AB. AC. 
probaita funt majora quam B £. £ C. 
er^multomajdraquam ED. DC. 

Prob.2.pars. AngulusBDC. extemus 
b majoreft interao & oppofito DEC.bx6.xi 
& hic major aiigulo A. mteraoScop- 
pofito, miAto ergo major angulus BDC 
anguloA.QJ^<D. 

PRflh :^ 
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48 ElEM. EUCLIDIS 

PROPOSITIO^XXII,- 

Prtb. 8. »A .„ — £ Ex tribus 

* ^ - re5*fDF.FG. 

G H. q$u fuHt 
aqujfdes tribM 
datis reHk A. 
j B. C. triangu^ 

. ftituerii opOT' 
tet mtem duas nuomodocunquefHmptM, 
A 10. 1. reliqua ejfe majores : a quoniam omnU ■, 
triarjguli duo latera quomodocuvque 
fumpta reliquofunt majora. 

Prax. Datis reftis ABC. fumc^ 
ipfis ordine sequales DF.FG. " 
GH. centro F. fpatio FD. dnc • 
circulum D I. & centro G. (patio 
G H. duc alium H I. a pund:o in- 
terfcaionis I. ducantur refta? F I. 
& GI. & feftum eft quod pe- 
titur. 

Prob. in triangulo F I G. r€<9:a 
5; M- F I ajquaiis eft b ipfi D F. hoc 
^' .€ftA.&GI.ipfiGH.hoceftC. 
&GF.ipfiB. Q.E.F. 

N O T A. 

H^c condiiio in v^efima propofitiont 
contentaomittipotuifet. 
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LlBEH^RIMUS, 49 
TROPOSITIO XXllI. 

Ad datam rr- pruie^ 
[tam A F. &^9' 
punSum C. in 
'^ea datumy dato 
angulo reSilinea 
"s^i DEF. aqualem 
4ngulumje£Hlineum G C B. CQth^ 
fiiiuere. 




si 



^ume in reaisTEH. EI. duo 
_)punaa utcunque , puta D. 
& F. quae refta D F. )unges. 
Tum * fiat triangulum CGB.ai2.rr 
habens latera arqualia lateribus 
trianguli EDF. fingula fingu-- 
lis : hoc fafto triangula fe ha- 
' bent juxta propofitioneni 8. ergo 
anguji E. & C. erunt «quales. 
Hiijus proDofitionis autor fertur 
Oenipes Cnius. 






FRO' 
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5^ Elbivk EuciiDis 



fROFOSITIO XXIV. 



Th* I J, 




h 4. 1. 
c 5.1. 

d 19. z. 



fk/iDFE. 

i^MbH4 DF. DE. MftioiU foASumtp 
AB, /ft? PF. eSAC. #>yJ DE. /»»^ 
lMMit/«ro A. majcnm Mgtd^ D. ^^^i»» 
BC. baft FE. majaremhabeint. 

Ad teftam FD.&ad piin6him 
m ea datum ^ fiat angulus 
F D G. «qualis angulo A. & la- 
tus P G. ipfi D E. hoc eft ipfi 
A C. fitarquale, ^ & confequen- 
tcrbafis B C. bafi FQ. iungan- 
tur redac GE. GF, anguli DGE. 
D E G. •^ arquales erunt. Ergo 
totqs angulus F E G. major quam 
D^E G. major etiam erit quant 
D G E. & multo major quam 
FGE.<iergoreaa GF. &huic 
a?qualis BC. majoreft quam E V. 
Q.E.D. 
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PROPOStTl 


O XXV» r- 


Ah 


Si duo n. i6. 
ttiangtda 
, AB <X 
^ D E F. 


» C.B- 


^dno Ute- 



r4 9 iira^itf UuerHutdqudlU h^e* 
rmt y dterum alteri hoc cft A B* 
Ipfi ED. & AC.ipfiDF. yaftm 
vero B C bafi E F. tndjorem ha- 
huerm : & angulnm A anguh D, 
maptem habebunt fub aqUdUbfU 
re^ucontentum. 

Prob. Qqvsl fi angula$ A. non 
eft major angulo D. erit vel . 
sequalis » vel minor : fi a^qualis 
• ergQ bafes BC. EF. erunt «aua- 1 4. ,. 
les^, quod eft contra hypothenm. 
Siminor: cumlatera AB. AC. 
fint a&qualia ipfis D E. D F. bafis 
E F. ^ ttiajof erit bafe B C. con- b »4,1; 
tra hypoth. ergo cum nec squalis 
tel mmor effc poteft erit nccefli^ 
riomajorQ.E.D. *'^* 

E 2- P^o-, 

DigitizedbyCjOOgle ._„*{, 



32 ElEIVf. EUCLIDIS 
PROPOSITIO XXVL 

B A. D 




Pi 



^. 17. 5i ^1^0 triangfdA* duos angahs, dmhar 
0figulu dqsmles h/t^uerint, alterumMU 
terii (ji* mum IsUus um Uteri Atnude» 
fsve quod ^djacet dquaU&us 4ngults,fiv$ 
quoaum At^uaUum anguUrum fubtmdi» . 
tur 9 & rekauA latera > reliquis lateribut 
dqualia habebunt, alterum alteri , (^ re^ 
Uquum angulum reliquo anguk, 

|rob. fint in triangulis A B C. D E F. 

anguli B. Sc C. acquales angulisE. 

8c F . fintque primo latera B C. E F. 
(cjuac adjaccnt anguKsaequalibus) aequa» 
Ua. Si latus E D. non eft aequale ipfi B A. 
fit eo majus , & fiimatur E G. .acquale 
ipfi B A. tum dudla F G. Duo latcni 
triangulorura '^GEF. ABC. aequalia 
fimt 9 8c anguUE. 8c B. aequales contenti 
« 4. X. inter latera sequalia. a £4^0 ai^li C* 
6c GFE. fiintaequales, quod eilenoa 
poteft : nam angulus G F E. cft pars 
ipfius D F E. qui aequalis poiiebaturipfi 
C. non eigo D E. maior eft quam B A. 
Sedneque minor, alias lateri B A. ea» 
dem quac prius> applicaretur demon- 

DigitizedbyGoOgle ftratlO. 



Ll:^£R PRXMUS. 5^ 

ftratio. Ergo sequalk Ergo triangula 
DEP. ABC fe-habctit ium4.& k- 
tera lateribus » Sc anguli anguus cor- 
rcippndentibus iuntxquales. 

Sintdeinde latera AB. D^. fubten- 
dentia xquales anjgulos C. Sc EFD. 
interie aequali^ , dico latera C B. C A* 
ipfis FE. FD. efTe xqualia» 8c angu- 
lum A. angulo D. xqualem. Si enun 
latus £F m majus latere BC. fiiiAe 
re€lam £ G. aequalem tpii B C duc 
re£bm D G. quoniam igitur latera A B. 
B C iunt «qualia ipfis D E. E G. & an- 
guli B. & E. funt xquales «x hypoth. 
erit b angulus C angulo E G D. aequalis. b 4. i, 
Igitur & angulus E G D. angulo E FD. 
erit squalis, hoc eft extemus interoo 
Scoppofito c quodeffablurdum. Non ci6. !• 
eft ergo latus EF* majus latere BC. 
fed neque minus eft , ut oftendit 
eadem dempnflratio applicata laten 
B C. ei^ eft ei aequale ; ergo triangula 
ABC. DEF. fehabcnt jujctaif. cum 
ktus AB. ipfi D£. 8c BC ip4 EF. 
2c angulus B. anguio £. fit aequalis 8c 
coniequenter bdis A C. bau D F^« 
QJE. D. 

7hslesml^Jik44Utorh»J9eifertmr. 



DigitizedbyGoOgle 




54 Elem. Euclidis 

P ROFOSiriO XXVIJ. 

Si in 

duas reiia$ 

^ AB. CD. 

J>'rfa4EF. 

*tN: » incides an- 
gf^los al-- 
ternos A G H. D H G. aqua* 
tesinter fe fecerit: paralieU erufU 
inter fe reila. 

Prob. Si non funt parallelas 
* coibunt tandem puta in I. , 

^'•^' & fiet triangulum G I H , cujus 
angulus externus A G H." erit 

bi6.i. b major interno & oppofito 
GHD. cui tamen ex hypothcfi 
erat «qualis. Similiter demon- 
ftrabitur, fi dicantur concurrere 
in K. Eigo non concurrunt. 
Ergo fiint parallel» Q;^E. D. 
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. . Li:bek Frimus. 5^ 
TROFOSITIO XXVIIL 

rtBM AB. CD. 
rtBa EF. /»«- 
dtm y extemum * 
atgpdttm A G £. 

fito & ad ea/Utm 
fMTttS G K C. 
itqnalem fecerit X ant irUerms ^ eafdem fartes 
A G H. G H e. duobtu rekis aqnales fecerit : 
faraUeU ermt interfe reBa, 

Prob. I . pars. Anguto A G E. a aequa- a 15.1. 
iis cft angulus BGH. angulus CHG. 
aequalis ponitur angulo A G E. 
b ergo alterni B G H. G H C funt sequa- b i.^. 
lcs,cergorc6iaB AB.CD.funtparalielae. c 17. i. 

Prob. 1. AngulusEG A. cum angulo 
A O F. d valet duos reftos , anguUd tj.i. 
AGH. GHC. ponuntur aequalcs duobus 
re6tis:c ergo fubdudo communi angulo c i^^SXm 
AGH.rcmanebuntanguIiEGA.GHC ' 

acquales. Ei^oredrae AB.CD.ftntpa- 
raflelaB jper pnorem partem hujus. 

Ex fccunda parte nujus propofitionii, 
conftat iufficicnter de veritate undccimi 
Axiomatis : nimirum a contrario. 

N O T A. 

H4 tres profrietates 17.. ac a8. propo^ 
fitione propofitd micd contineripotHijfent 
urifequem l^. cjUAqAe eatenus fer mo- 
dum cmverfiowi demor^rata 'vtdetur. 
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"5^ Elem. iEucLiDts . 

tROPOSITIO XXIX. 

*Th.io. ^\ InpuU 

JL Ulas reSds 

AB. CD. 

— sr ^reaa E F. 

^ \ u^ incidens : & 
^ alterHos ath 
gulos BGH. GHC. aqmles 
imerfefacit : & escternum E G B. 
interno & oppoftto & ad eafdem 
partes E H D. ^qualem : & in^ 
ternos ad eafdem partes AGH. 
CHG. duobmreSis aquales. , 

Prob. i.pars. AnguIiDHG. 
G H C. * valent duos reaos : 

b28 1 ^^^^ "^^ D H G. B G H. 
c S' ^ ^^^^^ duos reftos « ergo fub- 
v^*. dufto communi angulo D H G. 

anguH B G H. G H C. alterni tc- 

nianebuntafquales. 

: Prob. 2. . Anguli E G B. 
y^d 13. 1. B G H. valent ^ duos redos : an- 

guli B G a G H D. valent 



LlBER.PltlMUS. 57 

« duos rcdos, ergo ftbdufto com- e %%. x. 
muni B G H. remanebunt anguli 
£ G B. £ H D. xquales. 

Prob, 3. Redae AB. CD. 
ponuntur parallelat ^ ergo he-fjT- 
quc verfus A. neque verfus B. ^'^' 
concumint, ergo tamverfus A. 
quam verfus B. anguli intemi ad 
cafclem partes fiintajqualesduo- 
bus recUs » E (i enim cx aliquag tu 
parteeffentjninores > cxeacon*'^» 
currcrent. 

CoroU» Omne parallelogram- 
tnum 1 habcns unum angulum . 
rcdum, eft paralldogrammum 
rc&angulum. 



PJRO- 
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58 EleM» Eu.CLIDIS 

FROPOSIXIO XXX. 

im reSs 

*-ER paral^ 

-^ leU A B. 

CD. &in'' 

ter fe funt 

)rcb. fchas tfeireftasineo- 
dem plano pofkas fi cadat 
reda G K. angulus A I L. «oua- 

• »9- r. lis crit angulo I L F. « quia funt 
alterni ; & angulus cxtemu^ 
I L F. angulo L K D. interno & 

hi, oppofito : b er|;o anguli A I L. 

c 27. 1. ^ ^ ^- ^^t ^arquales : « ergo 
refta? AB. CD. funt paralld» 
(^IE^ D. ^ 
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LiBER PRtMUS, 59 
TKOTOSiriO XXXI. 

A ddtO PrtbU^ 

data relld 
-^ i^~ 5b C D. pa- 
\j^ rallelamrc'^ 
Qamlinejm AB. dtuere. • 

Ex G. in datam C D. iw 
teftam GH. utcunque, & 
angulo. G H D.^ a conftituatur a 13.1. 
apqualis ad G. nennpe anguhis 
HGA. ^ erit refta AB. ipfibiy.i, 
C D. parallda , quk anguli al- 
terni AGH. DHG.funtapqu»» 
tes Q^E. F» 



PRO- 
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\6o Elim. EUCLIDIS 
Tl^dTOSlTIO XXXII. 

**•**• AA ^ TrUnguli 

ABC «»• 
latere B'C. 
produ&o in 
^ E. externm 
dngulm A C E- duobus intemis & 
ppfofitif AB C. B A C. dqualis 
fft : & triangulp, tre$ interm m- 
^ guli A. Bi Ct duohm reUit aquales 

funt. 

a 3 1. X. T)prob. I . pars. * Ducatur €x C. 
A refta C D. parallela refta 
AB. tuTic quiarefta AC. cadk 
inparallelas AB. CD. angulus 

Ib 29.X. A. a?qualis eft l>aIterno A C D. 
Et quia B C. cadit ih eafdenij pa- 
rallelas angulus E C D. extemus 

c 19. 1. « a?qualis dl interno B. Totalis 

ergo ACE. sequalis eft duobus 

interms & oppofitis A. & B« 

Q,E^D. 

i^ . Prob. 2,. Angulus A C B. 

^«sx^cumexternoACE. dyaletduos 
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LiBER. Primus. 6l 
rcftos , fed aqgulus A C E. « «- e jn.. 
qualis eft angulis A. & B. eigo 
angulus C. cum angulis A. & B, 
valent duos redlos y ergo tres an- 
guli 9 &c. Hujus propofitionisi 
autor fertur Pythagoras Samiu» 
circa annum ante Cbrift, ($50. 

CoroU* I. Omncs tres anguli 
vnius trianguli , fmt arquales trif^ 
bus cnjufcunque alterius trianguli 
fimul fiimptis; & quando duo lunt 
a?quale^ duobus 9 erit & reliquus 
reliquoacqualis. . 

CoroU. 2. In triangulalfofcclc 
redangulo, anguli ad baHmfunt 
femireai. 

CoroU. $., Angulus tr^anguli 
«quilateri eft una tertia duomm * 
reaorum> vel dua? tertia: unius 
redi. 

Sch. Qmnis figura rec^ilineai 
dtftribuiturintottriaiigula» quot 
ipfa continet latera, demptis duo-- 
bus, & angulitriangulorum, con- 
ftituuntanguiosfigura?. , 

•1? D,X%Pc^Ie 




jp Aopp5irio xxxiih 

th.is. A^ /» Re^A A C 

B D. ^«4 le^i^/ii- 
/^i d^ p4raUelas 
A B. C D. 4i 
edfilempanescon- 
jungunt ; <^ i|>/i aquales ^ pa- 
raUeU [unt. . 

P,rob, Duc reftam D A. qujp 
/datas AB. CD. jungat * tunc 
ang«li alterni *D A B. AD C, 
c^unt aijuftles : latus A B. poni- 
c tur isequale lateri C D. latus A D. 
eft comm^pe ergo bafes A C. 
b4.ii D B. funt Of quales-, ^ ^^^o aiir 
guU C AD, AD B. funta^cpia- 
c»7'»-fes ; ^ ergo refta: XC.\DB« 
fijjtf parallek. 
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LlftlH PRIMUS. 6$ 
TEOFOSiriO ^XXXIV. 

^ Faralleh^ram' ^ 34^ 

morum JpatHTfim 

quA ex adv€rfh (tr 

_____ latera AB.Cjy. 

c ^~i> A C, BD.& 

0pguii A, c^ D. B. C^ C. d^fUalia 

fmt inm fe, & didmeur AD. 

JUa hifaadmfecat. 

Prob. Red* AB. CD, po- 
snmmr paraUela?, *ei^an-ji j^.,. 
g»lii$ BAD.aDguto CDA. & 
«agultts C Ap. arvgulo AD BL 
funt aeijiiales t cum ii&t altetni.. 
£fg6 triaftgula A RD. ACD. 
babent<k)os ^uios xc^cs al^ 
teranl altm ^ & ipiis cocnmune 
latu^ AD. adjacet^ ^'«igo&ic- b tS.t. 
liqid angdUB. & Cs fiint ^quales^ 
& rdiqua iatera , . A B /ipfi C D. 
& B D . ipfi A C. enunt a^qualia» 
cum arqualibus angulis , tiempe 
afeernis pppon3H3l»r.<^Ei^otriah- c 4. i. 
guU A B D. A C D. awywlia in- 
teiifefiiift. Qg^E*D. 
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6^ /Eleu. Euclidis 

TROFOSITJO XXXV. 
3*.»j. ^ y B A. g g B ParaUi' 

logr^mma 
AD.FD. 



0? 




Jy^ y^ dem . t^j? 

. %< cp d- 

c j> iif ttfaem 

fAraUelk AB. CD. CQnfiituta^ 
imerfefuntaqualia. ] 

Idtribus modis poiteft contin-- 
gere , fi, ut vides , in i . figura , 

fic dico. Reft« A E. :^B. funt 
»i.y#*.^a sequales , quia funt ^ «quales 
•'^^'•rea^ CD. Heftse AC. ED. 

funt arquales : »gulus C A E. 
c 19.1. c ajqualiseft angulo DEB. ergo 
€ 4. 1. triangulum C A E. « a^uale eft 
f2.^;r.triangulo DEB. ^addito ergo 

communi F C D. fient parallelo- 

gramma.AECD. CEBD. 

squalia. 

Si ut in 1. KeAx A E; F B. 
g ?. funt a^qif&Ies ut prius : g den^pta 
'^' igitur communi F E. erunt a?qua- 
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lesAF.EB. Reft^AC.jED. 
fant *»awjualcs: anguli A. &'E. h >4.x. 
fiint * arquales , l ergo triangula^ i9->- 
FAC. BED. fum itaualia,addito* "^ ^' 
ergo comm^l^trapeiio E F C D. 
Mrallelc^rainroa A E C D. 
F B C D. erunt ^ «qualia. « ^- 

Si ut in j «. idem repeto. Re6i^ *^'* 
AE. FB. mnt «'apqualej ipfi C D. n ^4.1. 
^ergo&inter/eieigoredaAF. <> '• 
i? ajquaiis eft re5;aj E B. Refta? p ^'. 
A C. E D. funt q xquales, anguii -^*- 
iteoi E. & A .funt ' aequales : er- \ l^\\^ 
go triangula A C F,- E D B. fun^ . 
?«qualia ; Ei^o fi ab utroque tol- f 4, i. 
las triai^ulum EGF. refinqucs 
arqualia trapczia A C G E. & 
FGDB. quibus fi.addas conv- 
mune trianguluui C G D. &cie$ > ^ 
parallelc^amma AD. DF. a:- 
qualia. Q.E.Dr 

S C H O L I U M. . 
Hmc ommum parallelofr/tmm&rum 
dimenjio , cum Aqualia Jmt par/Ulelo^ 
grammo reBmgulo , cujux areaprovemt 
e;r muhifUcatme laterum , tateifif*. 

. F 3 f^o- 
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66 £ L E M. £ U C 1. 1 D I S 
rROPOSlTIO XXXVL 

ma AE. 

HD./»- 

ferdqua^ 

libus bafib,m C E. FD, d^ /h ///^^01 

faraUelis A B. C D. conftituta^ 10- 

terfrfimt aqualia. 

Prob. ConneAantur paralle- 
logramma redis C H. E By 
a }4.x.N» qu2 enmt arquales & parallela?. 
Hoc poiito, parallelogrammum 
k jyi. A E. «qiiale eft ipfi ^ c B. & pa- 
ralldogrammum GB. ipfi ^ HD. 
« >• *^ ergo parallelogramma A E. 
^' HD.funtscqualia. Q^E.D. 



fHO^ 
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LiB]p& Primus. 67 

TRoposiTio xxxni. 

» TrianguUtff-^j' 
ACD.FCD. . 
^upet eadem 
hafiCD. & 
in iifdem fd^ 

TdUelit A B. C D, confiituta , [unt 

imer fe aqualia. 

Prob. * Peri). ducas 1> E. pa- « 3 1- »• 
ralldam redix C A. & D B. 
ipQ C F. parallelogtamma A D. 
C B. ^ erunt xqualia : « fcd eq- W jj.i. 
rum dimidiafunt triangulaACD. ^ '^ '• 
F C t). <* ergo ipfa ' triangula ^ 7- 
A C D. F CjD. funt a?qu4lia. •^*" 

Q;^E.D. " 



1^4 
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tf« ElEAi. EuCLIDIS 

FROFoiiirto xxxnn. 
ji — »— 




^"•^ 



th. 2«. rrlmguU A C E. B FCX [Hfet 
Aqiidibus bafibus C E. F D. iJr' i/^ 
iifdem paraUelis AB. CX). «e^^- 
lUfimtmurfe. 

a 51. 1. Tr^db- « Ducotur E G. parallei 
1 laipfiAC&FRipfi3I>> 

** ^^- ^ mmt parallelog^mnia C G* 

« 3^- »• H D* «qualia, < Horum <tiiiiidi|i 
funt triangida A G E. B F I>. 

dr. dErgo /unt inter fe. i&ijualfa 



PHO- 
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I-,IB^lt Primus. 69 

TROFOSlTiO XXXIX. 

P^ JEc^alidtrian^rh, 19. 
guia ^A B C. 
D B C. {ttfer 
eadembafi BC. 
iP ' & ad eafdem 
faftesconjlitutayiniiptemfuntpa'' 
taJlelif. Hoc eft AD. eft paral- 
lclaBC. 

Prpb. Sinegasfit, * AE.irt(i* 3»-'« 
B C. pltafiela «ui reaa B t>. 
pro<iu(fla occurrat in E. Du6):a 
crgarcftaCE. *> iriaiigula ABC* ^ 17- M 
£BC. eruntarquaiiia) parstcd) 
quod fieri ne<|uit : nam triafl^ 
lum D B C. arquale t^eulo 
A B C« a;quale quoque toret 
triangulg E B C. p^r i. ax. 
Quod fi dicas-AF. & B C. efle . 
parallelas, ^dem repetetur de- 
monftratio , & (equetur tptum & 
partem efle «qualia. 

PKO- 
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A B C. 
^ D B F. 

^iuld^ bi^m B C £ F. & td 
t40m fdrU$C9n0UttUy iniifdem 
funtfaraUelisAD.hV^ 

Prob. Sinteasi^JpfiBf. 
cffc paralWarti ; fit AG. ctai 
occiiffat E D. poduch in <S* 
• ^» i. Tunc dafta G F. enint ^ triangu.- 
la G EF. A'B C. sequalia * pone- 
bantur autcm arqualia triangub 
ABC.DEF. crgo totum G E F. 
8c pars DEF. ddem trtangulo 
A B C. ar<^ualei **» erun^ arquafii. 
Quod fiert nequic. 
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- Lf Bft* Pri MllS. 71 
FKOFOSITIO XLJ. 

logrmipum 
AECD. 

wWmMfiCfn 

€um trian^ 
guUrCD.lmfimCl>^h4hmrit, 
& m HfimjdrsUta AP. CD. 
/n^m : ftfraUflo^ramnmm nk dn^ 
flMmtrwigulL 




Triangirfa F C D. ;A CD. 



* funt xqualia ; Pandtelogtan^ a ^7. r. 
jxmm C £.' ^ eft dopluin ttianguli i> 3<m. 
A C D* « ogo A^tiimgaii FCD. c*<r- 
jC^E.D^ ^'^ 

SCHOLIUM, 
Ctmjam ftP if. mmkm fm^Mto^ - 

nmtate6itf - t 
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72 ElEM. EuCLIDIS' 

FROFOSITJO XLll. 

Prthlf, , A Q w BMotrian^ . 

' ' ^ffiU ABO 

doiuaU fih- 
rsUeUgram- 
mum G Cx 
c$nfiitueri t 
indatoreBi" 
lineo ang. D, ^ 

Dati trianguli AB C. BaHm . 
B C. diviHe * bifariam in E. \ 
b ji.i. dudaque ^ A. *> agatur p* A, 

refta A H. parallela ipfi B C. Ad * 
c aj. I. pun(5hini E. ^ fefto angulo GEC. 

ipfi D. «quali ; educatur ex C. 
d 31.1. refta C H. ipfi E G. <i parallela 

4ico fadlum, 

Prob.TriangiilaABE.AEC. 
c 38*1. funt c asqualia : trianguium AEC;, 

eft dimidium trianguli 9 A B C. 
f 41. 1. & ^ dimidiupi parallelogrammi 

B C. fiipcr eadeili bafi E C. con7 ^ 

ftituti: ergo triangulum ABC. 
S 6- eft g «qualc parallelogrammo 
*^'* C C. habens ex cohftrudione 

angulum G E C. ajqual^m dato 

anguIoD. Q^E.F, 
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LiBER Primus, 75 
VJiOPOSITro XLIII. 

Omnis rt. |i. 
paraUelo^ 
grammi , 

ta eQrum 
qua circa 

dimetrumfunt parMehgrdmnKh- 

rumj ittter fe funt aqualia, 

nhacfigura, parallelogramma 
circa diametrum funt , FK. 
H E. complementa vfero eorum , 
paraUdogramma A G, G C* hxc 
complcmenta dico efle arqualia. 
Prob. TriangulaBAD. BCD. 
funt « «qualia. Itemquetrianmi- a za.i 
la 1«KG. BFG. & GED. GHD. 
Ergo fi ab sequalibus triangulis 
B A D. B C D. toUas itqualia, . 
nempe BKG. ipfi BFG. & 
GHD. ipfi GED- complo 
menta G A. G C. quse remanent, 
erant sequalia. Q.E.D. ? ^ 

G P*^ > 

DigitizedbyG^OSle 



74 ElIM. EUCLIDIS 

^ROFOSITIO XLIV. 
A q M X 




^^'- Ad datam reHam F. <^r« trUfh- 
^///f A B C. dqtiaUfarallelograM^ 
mum C M. applicare in dato an^ 
gttlo re&ilineo D« 

Conftifue triangulo ABC. 
^ xquale parallelogrammum 
C G. habens angulum G E C. 
a?qualem angulo dato D. tum 
produc B C. in K. fic ut CK. 
b 5. 1. fit *> «qualis dat« F, per K. agatur 
c jx. I. « KI. parallela ipfi CHA>C(ccur- 
rens G H. produda: in-^. De- 
inde ex I. ducatur per C. diarac- 
ter IC. occurrens redaf GE. 
produd» in L. & per L. ducatur 
LM. parallcla ipli EK, fecans IK. 
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LiBER Primus. 75 
produftam m M. producatur- 
cjue HC. in N. dico parallelo- 
gramniuin C M. efle quod peti- 
tur. 

Prob. Coniplementa G C. 
C M. funt ^ ^qualia , parallelo- d 44.1. 
grammum G C. eft. « «qualee ex 
triangulo ABC. ergo fi^ comple- '^- 
mtntum CM.habet autem lineam 
C K. «qualem datar F. & angu- ^ 
lum C N M. a?qualem angulo 
H C K. qui ^arqualis eft angulof 28. r. 
G E C. qui ponitur acdualis dato^''*^ 
angulo D.' ergo paralielogram- 
mum C M. a?quale eft triangulo 
A B C. & habct lineam C K. 
a*qualem data? F. & angulum 
GNM. arqualem dato D. (X 
E. F. 
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y6 Elem. Euchdis 
TROTOSiriO XLV.. 




Frotu- jyato reSilineo A D. dquale f^ 
"^'^* rdllelografftntum ED. conptmre^ 
m dato reltitineo angalo F. 

Difide redilincura in triangula,; 
fac parallclogiammum a E L- 
«quale triangulo B C D. nn an- 
gulo H. aequali ipli F. & fupra latus G I. 
paralfclogrammum G D. ^q uale trian- , 
gulo A B C. habensin I. ai^lum G I D. 
sequalem ipfi H. Sc fadbum eft quod pe- 
titur. 

Prob. ParallelogrammumELiequa- 
le eft b triangulo BCD. inangulo H. 
scquali dato F. rurfiis parallelogram- 
mum GD. acquatur triangulo ABC^ 
ctiam in angulo dato, eigo parallelo- 
firanmium E D. quod acqualc eft pard- 
busfimul fumptis, «quatur rc6tuinco 
ABCD. indatoangufo QJl.F. 
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TRorosirioxLvh 



quadraum ABDC. '^ '^ 
defcribere. 



X A. & B. * erige perpendi- a n. !• 
vculares C A. D B. arquales 
ipfi AB. jungaturqueredla C D. 
& feaum eft quod petitur . 

Prob. b Anguli A. & B. funtb i^c 
redi : ergo redx A C. B D. funt ['f^ ^^ 
«parallelse. TJtraqued efta^qualisd e« * 
ipfi AB. ergo&inter/e: ^ergo"?^- 

& AB. & CD. parallel5e,funtp4^ 
sequales : ergo A C. C D. D B. 
fiint arquales , & figura eft paral- 
ielogramina : cumque anguli A. 
& B. Qnt redi> ^crunt etiam op- f 34-»' 
pofiti C. & D. refti. Ergo 
ABDC.eftquadratwn. Q^E. F. 
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jS Elem, Euclidis 
TROFOSITIO XLVIL 




^*- 55- In reaarrgulo trianguld B A C. 
quadratumBD. quodalatereBC. 
reSlum angulum B A C. fubten^ 
dente defmbitur ; aquale efi qua-- 
dratis B G. G H. qua a lateribtu 
B A. AC» reHum angulum B AC, 
continentibus, defcribuntur. 

Prolx Ex punfto A. duc 
^tedzm AL. parallelam ipfi 
B E. & junge reftas , A D. B I. 
Triinguk A C D. I C B. fe ha- 
bent juxta ^.nara latera CD.C A. 
^ , funt 
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f unt aequalia ipfis C B. C I. & an- 
guli contenti ICB. ACD. aequa- 
les : cum anguli I C A. B C D. 

' fint b refti & angulus A C B> J^- 
communis: eigo triangula ACD. ^*^* 

- B CI., funt «qualia. Sed triangu- 
lum ACp. eft ^ dimidium paral- c 41. i. 
lelc^rammi L C. cum fint fupra 
candembafim CD. &iritereaf- 
dem paralleJas AL. CD. & trian- 
gulum I C B. dimidium eft qua- 
drati CH. ob eandem caufam. 
^ Ergo quadratum CH. eft sequa- <J 6. 
le parallelogrammo L C. cum^'' 
corum dimidia fint a?qualia. 

Jam ducantur reft;^ A E. F C. 
Triangula F B C. A B E. funt «- 
qualia, cum fe habeant juxta 4. & 
triangulum A B E. eft dimidium 
parallelogrammi B L* ficut trian- 
gulom FB C. dimidium quadrati 
B G. ergo quadratum B G. eft as- 
qualeparallelogrammo B L. To-* 
tum ergo quadratum BD. a?qu^' 
eftquadratisBG. CH. C^E.Ii. 
• G4 SCHO- 
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8o ElEM. EUCLIDIS 

S CH O L I U M. 

Nohilifftmum hoc J^ythagord. imfe»' ' 
tum prdter infinitas utUitates , quM per 
unfz>erfam Mathefm Jpergere nemo tnfi- 
ciasi^ity Methodumno^istradit. 

1. Ex datis dmbus quibufcunque la^ 
teribut intriangulo reaangulo retiquum 
latusinvenire. Nimirumfi AS- ^.par- 
tium AC. ^.erit BC. lo. namfi qua^ 
dratum A B. 36. addaturad quadratum 
AC. 64. fumma erit 100. ex quo ex^ 
traSiaradixerit 10. ipfiim latus qudfi- 
tumhC. 

Velfi BC.7J/10. AB.6. erit AC.2. 
quoniamfi a quadrato B C i oo» fiibtra- 
hatur quadratum A B. 36. relinquitur 
6^. cujus radix eft latus quAptum A C. 

2. Additionem ^fitbtroBionem qua^ 
dratorumy quA differentiaminter datO' 
rum linearum quadrata ofiendit. 

3. Cum extribuA reSOs lineis p^f. 
partikm vel ex muo per alios numerot 
multiplicatis^on ntfi triangulum reBan- 
gulum conftitui poteft ( quod occafionem 
VphagorA de hoc invento dedijfe.plurimi 
contemunt ) in ipfis campis fimper pote- 
rimus funiculo conficiens jam diSium 
triangulumpythagoricum$ angulumre^ 
Bum determinare. 
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PROP05ITIO XL^lil. 

' Si (jHadratum quod tL 34. 
k Co. uno laterum 




triemguU C AB. defcri^ 
bitur, Acutale fit iis 
quA a reliquuf dUohtu 
trian^uli lateribus 
AB. hC.defcrihunttw 



quadratfs : an^ulus 
C A B. contentHS fub reliquis nMobm 
trianguli lateribus A B. A C. reBui eft, 

Prob. « Ducatur ex A- ipfi AB. a 1 1. i. 
peirpendicularis AD Jpfi AC. 
sequalis, jungaturq;re<fta DB. hoc 
pofito fic dict). Ajigulus D A B. 
treciuseftj^^rgoquadratumredfb tx 
DB. xqualeeftquadratis refta--^^^;,; 
rum AB . AD. vel AC Sed qua- 
dratum ipfius C B. ex hypoth. a:- 
quale eft quadratis eamndem CA. 
AB. ^ ergp xtdtx C B. B D. fiint d i. 
asquales. Ergo triangula C A B. '^*- 
ADB. habent tria latera aequalia , 
^ Sc angulos qui ajqualibus lateri- ^ ^- '• 
bus refpondent jequales. Ergo fi 
angulus D AB. reftus eft, erit 
etiam re<ftus C AB. cum latera 
D B. B C. fint asqualia. Q. E. D. 
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§2 EjLEM. EUCLIDIS 

S C H O L I U M. 

^^amtjuam omnes profofitiones m 
libru Eucltdis fmm per univerfam Ma- 
thefin obtineant XJfum , nihUommw ob 
frecjuentiorem alUgationem > quafdam 
effe feligendat nuUus dubito , quarum 
catalogum , ut hic> pofi omnesfequentes, 
apponam lihros* 

Ubri primi Infigniores propofitiones» 
4. f. 6. 13. if. 26. 29. 3 1. 31. 36. 37. 38. 
41 . 47 . quibus k nonnuUis annumerantur 
18* 19. 2.0. 

Problemata porro pajftm per totum 
librum primum dijperfa,y ad exercitium 
reguU ac cirdni minime negligendafunt^ 
cum in fubfequentibtts coi^ruBionum 
facilitatem pftreant. 
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E V C LIDIS ^ 
ELEMENTUM IL 

DEFINITIONES 

L 

C I> ^dfaUelogYd^ 

mum -reaan- 
guluABCD. 
cmtineri dici^ 
tur fuh dua^ 
bus reSis AB. 

B D. quA reHum angulum A B D. 

compehendunt. 

Quemadmodijni in circulo 
cognita diametro, tota ejus 
area cognofcitur , fic ex- 
preffis duabuy lineis quse angulum 
redliim continent in parallelo- ; 
grammoredangulo, ftatim tota 
cjus quantitas intelligitur , nimi- 
rum latitudo & longitudo. 

Obfcrva I. Illud paralldo- 

grammum dici reaangulum quod 

, «num 
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S^ Elem.Euclidis 

unum habet angulum redum; Si 
'« 29.1. enim unus eft reftus * ^ erunt & 
^^^•'•reliquire<ai. 

Obferva 2. In fequentibus 
nomine reftanguli , Euclidem 
femper intelligere parallelogram- 
mum reftangulum y licet vis no- 
minis id non exigat. 

3. Geometras omne paraille- 
^ logrammum exprimere duas tan- 

tumnominando literas , quxper 
diametriim oj^onuntur. Ut ap- 
pofitum paraHelpgrammum ap- 
pellant. AD. 

4. Cognitis lateribus reftan- 
guli 5 inveniri ejus aream ex mul- 
tiplicatione numeri unius lateris. 
in numerum alterius lateris circa 
eundem angulum. Similiterque 
cognita area reftanguli & uno la- 
temm , invcniri alterum latus fi 
dividatur numerus aresB per nu- 
merum lateris dati, quotiens enim 
eritlatusqu^fituin, 

II- 
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II. 




raUelografni 

^atii umm" 

, quodlibeteih 

. rumquddr" 

ca diametyi 

Ulius funt^ 

faraUtlogra^ 

morum , cum iuohut eomflememis > 

gnomon vocetur. 

'41. 

In paraHelogrammo A D.« pst« 
rallelogrammum G E. cum 
^uobu^ complemeodS G E. E H.. 
vocetur yvfMP , quod Latine nor- 
mam fonat , ejus enim ipeciem 
aobis exhibet. 
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86 El EM. EucLipis 

TROPaSlTIO I. 

^f,^ I. C * ^ ^ ^' fuermt 

' ^ ' dud.r§B^tG. 

t • turque aite- 

ra ipfarum 
A B.i» quot» 
C9mqjfegme- 

G : r/»AE.EB. 

re^AnguIum 
CB. ccmprehenfkmfubtUMbm re^u AC. 
wfe^A hoc eft G. 8c A B. fe^a^ dquale 
tft reBangulU C E. F 6. quA fuly mfeAek 
C A . t^ quolibet fegmentorum A £. £ B. 
comprehenduntur, 
\ j j TVrob. Ex pu ndis A. 8c B. erigo a peiv 
fic ?, I. I pendiculares AC. BD.xqMesdatae •/ 
' :*- p. 8c ducatur refta C f). Ucque fiat 
ex liheis C A, hoc cft G. 8c A B. re£tan- 
giilum C B. Reftam A B. utcunquc di- 
vide in E. & fiat d E F. parallela 8c aequa- 
lis ipfi A C. erunt C E. F B. ^eiStangUla. 
J»Tam angulus F E B. redtus eft e ^uia 
aequalj^ipii A. 8c confequcnter f rehqui 
g 34. 1. anguh re£ii , 8c latera g later^busoppoii- 
tis aequal^. Hxc autem duo redangula 
C F. B F. fimul iumpta funt aequaha to- ' 
taliBC. hoceftpartestoti. QJE.D. 

Idem patet in numeris , puta 6. & 2. 
divided. mi. 8C4. dico vi. numerura 
produftum ex 6.in 1 .^qualem efle duo- ' 
DU6 niHnerig 4. 8c %. qui fiunt ex multi-. ^ 
phcatid^ne duorum in duo,8c in quatuor. 
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PK0P05ITI0 IJ. 

Si re^a linea Tfe. 1, 
' AB.feSiAfitfit- 
cunque puta ih 
O&D.Reiiatu , 
•/«/4 EC. GD. 
H B. comfrehen- 
-fmfubtotAh^ 
JioceftAB. ci» 
iiHol^t fegmen- 
torumhC.CT>. 
BD. Aqualiafut^t, quadrato A F. flf«<^<^ ^ 
totakh.fit. \ 

Prbb. ExAB.fiataquadratumfeB.a 461 » 
exC. &D. criganturbCG.D^H.b jm! 
. parallebe & «quales ipfi A E. lioc & 3.1. 
pofito * erit re£tangulum E C comprc- 
hcnfum iul5 tota A E. c hoceft A B. & * ^q. 
iegmcnto A C & eodem modo redian- Def, ' 
gula GD. HB. iub tota & utrolibet 
icgmentorura. Cum crgo reiftangula 
EC. QT>. HB. fint partes ^nes fiio 
toti quadrato AF. sequales^patetredtan- 
gula comprehenia fub A E.hoc cf^ A B. 
& fegmcntis A C C D. D B. aequalia effe * 
quadratoIineseAB. Q:^E.D^ 

In numeris divridc 10. in 7. & 5. dico 
70. & 50. qui producuntur cx multipli-*- • ' 
catioBC 10. in y. 8c in 3. gequalia efle 
1 06. quadratp*numeri 1 o. 



H z 



oogle 



.88 Elem. EucLiD.is 

FROrOSlTlO JII, 
C F B 




A E B 

Th. j. si reO^d Hma A B. fiSd fiiut^ 
£unque in E. ReSangulHm C B^ 
fubtota AB. & um figmentorum 
A C. hoc eft A E. comfrehenfumy 
^ualeefire&anguloVB.quodfid} 
figmentis B E. F E. hoc eft B A 
^ comptebenditut y & quod afrttdi^o 
* figmento A£. defiribitur quadra-^ 
10 CE. 

Prob. ^Datain AB . fecp ntcun- 
que in £• ex puudis A. £. B. 
a II. I. erigo «perpendiculares AC. E F, 
MiX' B D. parallclas *> inter fe& a^quai- 
^' '* les fegmento A E. tum auco 
redam a puni3:o C. ad D. qua: 
c 33I- erit parallela ^ ipfi A B. Ho« po- 
fito fic dico y A C^ eft arqualis 
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^ipfi AE^ergoreftaneulmn AD. d Ex 
eft comprcheni^^in fub tota A B/*"^- 
& uuo fegmentoranv A C. Jioc eft 
AE. Rurfus F E. eft <i cxqualis 
ipfi EA. ergoreftangulumFB, 
eft comprehenfum fub icgmerito 
BE.EF. hoceft AE. Denique 
pafallelogrammum A F. quadra- 
tum eft cum A *C. E F, fmi ^ 
perpendiculares & qjquales ipfi 
AE. Ergo cum reftangulurn 
A D, sequale fit qu^drato A F. & 
re<Sangulo F B. patet re6tangu- 
lum fub tota.AB.-& fegmento 
A E. «quale efle redangulo com- 
preheiifo fub fegjnentis AE. E B. 
& quadrato prajdifti fcgn^nd 
AE^ Q^E.D. 

Innumeris.divide 10. jn 7. & 
z . numerus 7 o . produdiis ex i o. 
m 7. .a?qualis eft numero zi. qui 
e^ 7. in 5 . producitur • una cum * 
49. quadrato prioris partis 7. . 
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^o Elem. EuctiDis 



tb.4. 




a 46.1 
b 51. z. 



d 5. X* 
f 19.1 



g 3i-i 
2i 6.1. 
i 34.1. 
I30. 



T^O^POSITIO IV. 

A B. feBa fit 

Htctmqug, nxC, 

qufidrAtumhE, 

"qtsodatotaAB, 

uefcrihitur , *. 

K eMde erit qu^ 

aratkHf,eK. 

quAafegmentis ' 

BACCB.^^/m. 

• buntur , ©• « 

reBanguh quof kis fub fegmmtis A C. 

C B. comprehenditur nempe red^angulis 

AG.GE. 

Prob. SuperdatsimAB. fiat a aua- 
dratum A E. duc diametrum D B. 
exC.fiatCF.j>arallela b reaaBE. 
iecaAs diametrum in G. per quod ^ige 
H I^ parallclam b ipfi A B. hocpofito 
jQcdico, Trianguli ABD. latera AD. 
A B. funt «qualia. crgo anguli A D B. 
ABD. funt d acquales , crgo c femire6H , 
■^cum angulus A. fit redius. Idemque 
dicendum de triangulo E D B. Rumis 
angulus DF G. r^^s f eft ^ angulus 
F D G. oftenfus cft fcmire^tus , crgo an- 
gulus F G D, etiam g femire6tus eft ^ 
er£;o latera DF. F.G. fimt h acqualia: 
lcdipfisetiam«fimt xqualia > latcraop- * 
pofita D H. H G. ergo parallclogram- 
xnum F H. qu^dr^tum l eft* Eadcm de 
"* V- M cauii 
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caufa quadratum crit C K, crgQ H F, 
C K. quadrata funt iegmocitorum A C. 
C B. cum latusH G. fit acqualc^ipfi A C 
Similitcr rc^aangula A G. G E. conti- ' 
nehtur (ub fegmcntis A C. C B. quia • 
CG.GK. funt «quales ipfi CB.cum CK. 
iit ^uadratum : iit ctiam G F. eft aeaua-. 
lisrc^bae H G. ob quadratum H F. noc 
eft tc&x A C Igitpr cum quadratum ' 
A E. fit aequale quadratis H F. C K. 8c 
re^fcmgulis AG. G E. yerum eft quadra- 
tum A £.' fuper datam A E xquale «fie 
quadrati» iegmentorum AC CB 8c 
rcftanguto conlprehcnib fiib iiiHem 
icgmentis,bisfumpto. QJE.D. . 

Si dividatur 6. in^. 8c 2. qua^ratum 
6. hoc eft 3^6. xqualeeftquadratispar* 
tium 4. 8c ±. hoceft 16. Sc^.unacum 
5C<3:angulo bis fumpto cx numero 4. ia 
a.quodprofertS. 1 

^ CoroU* i.Hinc manifeftumparaJle^ 
It^amraa circa diansetrum quadrati 
cflequadrata. 

CoroU* z. Dkmetrum ^uadrati diri* 
der6 e)us angulos bifariam. 

CoroQ. 3. Si rcdla linea bifariam fe- 
cetur quadratum totiud linear scquari 
quatuor quadjratisjex dimidia. 
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* 92 ELEMt £UCLII>IS 
T^ROFOSiriO V. 

■ • 



H 



G .k: 



ri.j. 



D B 

Si reda linea A B. ft/retur in 
aqualia in C, &non aqualia iw D. 
ReHangulum L D. /^fc indtqualtbus 
totim A D. fegmentis A D. D G. 
hoc eft D B. comprehenfum-y und 
cum quadrato H F. ab intermedia 
feBionum C D. aquale efi quadrato 
^ C I. qi^od a dimidia C B. defcri^ 
hitur. 

Prob. SuperdimidiaCB. fiatj 
* quadratmn C I. dLicfiaqucj 
> 51.1. diametro.B E. agatur ^ per D* 
^ reaaDE.ipfiBI.parallela: Ex 
eadem recta B I. fuir.e BK. «qua- 
lem ipfi D B . & per punftum K* 
agatur KL. ipfi AB. parallda , 
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ut &: A L. parallela ipfi B K. 
hoc pofito fic dico, Redangu- 
iQm C G. ^ xquatur red^- 443.1. 
gulo G L igitur addito com- 
muni « quadrato D Ji, etit CK. c Cm'. 
reftangulum .arquale J^cdtangu- ^^^' 
lo J> I. fed A H. ^ «<juatur £36.1* 
reft^guW C K, crgo A H. 
B arquatur D I. fi itague fddatur g ^^ 
cbmmune C G. erit redangulum *' *' 
AG. arquale gnomoni lCfZm 
quare^ cum gnomon I G C. cum 
• quadrato « H T. intermediar « ^«^» 
i(e Aionum «quatur quadrato C L ^^^ 
crit qupque reiaangulum . A G. 
cum prardido quadrato H F. ^ 
asquale^uadrato C I. a dimidia» 

Divide 10. a?qualiter in 5. & 
y.ina?qualiter.in 7* &^.eritqnc 
numems 21. ex 7. in 3. unacum 
quadrato numeri intermedii 2. 
quod eft 4. «quale, quadrato di- 
midii 5. hoc eft nuntierb 2 5 . 
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FROFOSITIO VI. 





F G E 1 


V. ' 


t, 


."^ 


\ 


; - 


I 








\ 


d 


K 


C J D 1 



3tA. 6. si f0A linea A B. fecetuf htf^- 
fiam in C« etque fe&a qH^dam B D, 
inreSum adjidatufjreltangulum 
A I. compfehenfum fub ma A B, 
r»»i ^(/;^^ B D» dr /«f^ 4i;>^ii 
DI. hoc eft BD. unaeum qua-- 
" 4r4rtf k G. 4 ^i wWi4 K H. hoc eft 
, ^ C B. aquale efi quadfato CE. a 
linea CD. g«<e f irm e\ dimidia CB« 
/ii»9 ^x adjunda B 9. comfonitur 
tanquam una linea , defcfifto. 

a 46.1. T)rob. Superreaam C D. * fiat 
X quadratum C E. per B. age 

b 51. 1. B G. parallelam l> ipfi D E. fiime 
pi. arqualem ipfi DB. & ex I, 
agc I L. parallelam & a?qualem 
ipfi D A. jungaturque reda L A . 

quo 
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quo fedo fic dico. Reaangula 
LC5KB. funt inter eafdemparal-b j6.i. 
lelas & fupra aequales bafes, ^ ergo « 45.1.* 
flpqualia. Eidem K B. « «quale eft ' 
complenientum H E. e^o erit & 
H E. «quale ipfi L C. & additis 
communibus C H. B I^nomon 
GHK. asqualis erit toft re<5^an-; 
gulo Al.qupd continctur fub tota 
A B. cum adjefta B D. & fub ad- 
jeaaDLhoccftBD. Jamvero 
gnomon G H K. adjefto quadta- 
to KG. partis dimidia? KH. ^ jioc d 54. i. 
eft CB.eft sqnalis quadrato ipfius 
CD.dompofito ex dimidia cii ad- 
junfta.Ergo parallelogrammu AL 
ad jedd eodem quadrato K G. fiet 
f quale eide quadratoCE.Q.E.D. 
,^ In numeris lo^cetur biiariam 
m 5. & 5. addatur ei numerus 2. 
numerus 24.qui producitur,dua!o 
xompofito 12. in adjunaum 2.* 
pna cum quadrato 25. quadrato 
.dimidii «qualis eft^p.quadrato 
-numeri 7. qui ex dimidio 5, & 
adjeftp 2. componitjir. PKO- 
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^6 Elem. Euclidis 



PROTOSITIO rii. 



rtf). 7. 



K 
















C B Sir<0d Ur 

nea AR.fece- 

Mtur utc^nque 

in C; qtta- 

drata totlm 

E d* ^ utriufvu 

-Q pP^^^fiCB. 

fimul fumftay 



T 



hoc efi AE.EV. aqualia funt bk 
fumfto reaangulo AM.' quoi fuh 
tota AB. &fuh diaofegmmo CB. 
tontinetury cum addito KL. alte- 
• riusfegmenti A C. quadrato. * 

« 46.1. *prob. Super A B. * fiat qua- 

X dratumAE.fumeBM.arqtia- 

lem ipfi C*B. dMcantnr CL. MK, 

; . parallelar ipfis B E.- AB. produc 

, B E. in G. fic ut E G. fit afqualis 

•ipfi B M.. c hinc erit M G. aequa- 

lis ipfi B E. fiat guadratum E F. 

Tioc pbfito : quadratum totius 

A B. quod.^ A E. cum quadrato 

^ .iegmen- 

DigitizedbyCOOgle *^ 



C 1. 



LiBER Secundus. 97 . 
fegmenti CK ^ hoc cft EF.^ »« 
«qualia funt rcdangulis A M. ^*"^' 
MF. (qu«funtfu*btQta AB.& 
fegmento B C. cum B M. fit ipfi 
B C. asqualis ; & in redangulo 
M F. latersi M G. F G. fint ar- 
qualia ipfis B E. B M.' hoc cft 
AB. CB. ) una cum quadrato 
"alterius fegmenti A C. quod eft 
K L. totum videlicet partibqs 
omnibus eft scquale. Q-^E.IX^ 
Divide-6.in 4. & i.quadra- 
tum totius 60 nempe 56. una 
cumquadrato ipfkis i.hoceft^. 
ajqualia funt^numero 40. quifit 
ex numero 6. bis dusSo in 2 . hoc 
eft 24. una cum quadrato alterius 
partts 4. quod eft 16. 
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A 



K 



. p8 Elem. EucnDis 
PJROPO^ITIO Vlll^ 

nea A^ fe- 
cetur utcm" 
cjue* in C. 
7VI reBangidtm 
^quater com- 
frehenfu fiib 
tota A B. ei» 
s4no fegmen' 

^^ ^ hoceftBC. 
cmn eo, qu$d a reliquo fegmento AC. 
' uefl LS. j&, quadrato LH. «^iy^/e 
ejiquadrato A F. ^/«^^ ^ ^p^/» A B. e^ 
dimfegmento B D. hoc cft BC. ^/i^ 
quamabuna AD* defcribitur» 

Prbb. Re(^a>AB.fe6laeinC. 
adjiciatur in re^um B D. ipd 
B C. «qualis. Super tota A B . & 
adjunfta B D. hbc eft fuper A D. 
fiataquadratum ED.ex punAis B. 
& C. duc reSas B G. C H. ipfi ' 
D F. parallelas^acceptifque D K. 
K M. ipfis D B. B C. «qualibus,. 
duc redas K i:' M L. ipfi D A. 
parailelas. Hoc pofitofic dico, 
circa R. conftituta funt quadrata 
quatuor ^ quorum latera omnia 
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ipfi B C. funt ^.jequalia. Duda « ^«^- 
diametro E D. complementa^j]J^\ 
AR. RF. ^ funt «qualia, funtque k ji.x. 
reaangula fub totp A B. & B R. 
hoc eftfcgmento B C Eodenv- 
que modo I S. S G. funt comple- 
menta sequalia , quibus fi addas 
quadrata asqualia S R. B K. fient 
reftangula duobus pr^cedentfcus 
stqualia , cum fint ititer eafilem 
parailelas & squales baies : emo 
quatuor illa reftanguk funt fub 
tota & uno fegmento. Quod fi 
quatuor ilUs refbangulis add^s 
quadratum LH. alterius fegmenti 
L S. hoc eft AC. illa omnia fimul 
fumpta erunt a?qualia quadrato 
ED. quod fit fupra AD. Q^E.D. 
Si 6. ftccntur in 4. 8» 2. duca- 
turque quater numerus 6. in 2. 
fient 48. & addatur quadratum 
ipfius 4. hoc eft 16. fiet nume- 
rus tf 4. ajqualis quadrato ipfius 8. , . 
qui numerus componitur -ex \ t>/^ 
totod. &parte2. '"'""' 

I 2 IP^O- 
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2*. 9, si reSd^Ttnea AB. feceiur in 
dquaUa in C. & nm Aquali- 
!n D. quadratd qtu ab m^uali" 
lut fegmentis AD. pB.^«»f, 
dufU funtj edrum qua a dimidia 
AC* & ab intermdia C D. 
funt. 

Prob. ExCcrigaturCE.perpendi- 
cularisipd A B. & aequaiis ipu C A. 
vel CJB. ducanturque re<Sbe E A. 
'EB. Dcinde ex D. engatur D F. ipfi 
EC parallela feeans EB. in F. & fiat 
re£ta F G. ipfi CD. parallcla, ducSatur- 
que rcda AF. hot pofitcf: Trianguli 
a tx alibfcelis ACE. aftguli A. 8c E. &nt 
tonfi, . baequale^c 8c fcniiredli, cunjangulus 
\^"fJ-^* ACE. fitrearus. Idem dicendum dc 
*f,JM»triang61o E C B- ergo totus angulus 
AEB. rc^tus eft.-jam m triangulo EGF. 

' DigiizedbyGoqgle. ftngU- 
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angulus G. dasqualiseftaijgulo ECB. d i^.x« 
a erso reiStiJs , crgo anguliE. 8c F. b ae- 
qudes c quia angulu^. femiredus cft : 
c ergo latera G E. G F. xqualia. Undc c 6. i. 
cum GF.xquaturfipfi CD. critquo-^ K'!' 
quc G E. aequalis C D. Simili argu- 
mentoprobatur DF. acqu^Jis ipfi DB. 
Jam qiadratum redae A F. g aequalcg 47* '• 
^ft quadratis f^;mentorum inacqualium 
'A D. D F. hoc cft D B. Rurlus qua- 
dratum redbe A F. g asquale eft qua- 
dratis A E. E F. Eftautem A E. aequa- 
lc ipfis A C. C E. atque adco duplum 
quadrati quod fit a dimidia A C. Et 
quadratum E F. aequale eft quadratis 
E G. G F. atque adeo duplum qua- 
drati quod fit a lcgmcnto medio G F. \ 
leu CD. quare quadrata quac fiuntab 
inaequalibus f^mentis A D D B. du* 
plauinteorum qux a dimidia AC & 
ab intermedia fecfcione fiunt. QJE. D. 

Dividc lo. iri f. & f . 8c in 7. dc^. 
media fe£fcio i. quadrata 4$^ &9.par- 
tium inaequalium 7. &9.funtduplum 
quadratorum 25-. & 4. & partis dimi- 
diaej.8cfe^ionis2. 



I 4 Pl^P- 
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piiopo^irio X. 




> 


iE 


^ . P • .c.-m/»^ I 




/ 


\ 




- 


A^ 


-^ 


0' BV P^ fariamin 
*^"**--;-.jN^ Cheique ' - 
^ adjicia^ 



f«y i» direHum reHa B O. ^«o/< 4 
t^r^ r^m adjmHa KO.& quod ah 
adjunHa B O. utraqitt fmul qud^ 
drata, dupla funt quadrati a dimi^ 
dia A C. d^ ejus quod a comfbfita 
ex dimidia C B. &adjunda B O. 
tanquam una defcribitur» 

Prob. Ex C. erigatur perpcndi- 
cularis C E. sequalis ipu A C. 
jungaturre<Sar AE. EB. ex Ei 
fiat EF. parallela ipfi CO. per O. 
ducatur O F. parallela ipfi C £• 
occurrens refta^ EB. inG. jun- 
gaturque refta AG. Iq triangulo 
A C E. latera A C. E C. fupt a?- 
qualia, &angulusad C.^reftusr 
crgo reliqui femireai : itidemque 
in tr^anguIo^CBf SJBiiliterm 
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triangulis EF G. & BOG. latera 
EF.FG.acBO. GO.funt*«-*<^«- 
qualia, quia ang. ad O. redus& 
B. femireftus unde reliquifemi- 
refti & «quales. 

Quare cum ia triangulo AOG. 
angulus ad O. re(9:us eft : erit 
quadratum red^ A G. a?quale 
»> quadratis redarum AO.&T OG. ^ 47.'- 
hoc eft B O. rurfus in triangulo 
*'AEG. angulusad E.reftus cft 
<onftans ex duobus femiredis : 
ergo quadratum ipfius A G. ar- • 

quale eft quadratis AE. &EG. 
Eft autem A E. duplum quadrati 
AC. & EG. duplum quadrati 
EF. vel F G. ergo etiam quadrata 
A O. & B O. <iuf lafunt ipforum 
AC. & CO. Q^E.D. 

Numcrus 10. fecetur in 5. & 5. 
cui addantur 5 .quadrati i dp. & 9. 
numerorum 15. & 5. dupli funt 
numerorum quadratorum , 25.. 
& ^4. qui ex numgris 5. & 8. 
gignuntur. • 

l^ PROr 

• DigitizedbyGoOgle 



.104 Elbm. Euclidi« 
FROFOSITIO XI. 

H 



^T5 



1> E A F 

iv#t. r. Datam reUam A B, itafecare in 
G, ut reHangulum CG. comprt^ 
henfum fub tota A B. cS^ /«fc Uno 
fegmentorum CB^ftt aquale alte^ 
rius fegmetfti A G. quadrato G F. 

Praxis. Ad pundum A. excita 
perpendicularem A D; a?qua- 
lem datse A B. eam feca bifariam 
-^ in E.. duc reftam E B. & ipfi 
arqualem E F. produccndo E A, 
Ex A B . abfcindo A G. sequalem 
AJf . & faftum erit quod quseritur, 
Prob. Supradatam AB. perfice 
quadratum A C. & fupra reftam 
♦ A F. quadratum F G. & redam 
H G, produc in I. hoc pofito fic 
dico. ReaaDA/^^feftaeftbi- 
. ^ , fattam 
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fariam in E. eique in direaum 
adje<aa eft A F, *> ergo reftan" *> 6. 2. . 
gulum F I. quod fadum eff fub 
tota b F. & F H. hoc eft FA. unl 
cum quadrato naediae E A. «qua- 
le cft quadrato E F. hoc e(( E B. • 
Jam quadratum E B. ^ aequale eft «47- '• 
quadratis A B. A E; ergo quadra- ', "* 
ta A B. A E. funt jtqualia redan- 

elo F I. cum quadrato B A. 
go fi commune quadratum 
A E. tollas 5 reftangulum F I re- 
manebit a^miale quadfato ipfius 
A B. hoc eft A C. Quod fi ab 
scqualibus A C. F I. toUas x:om- 
mune Al.renianebit CC.reftau- 
gulum fub tota C B. hoc eft B A. 
& altero fegmentoruiti G B. 
arquale quadrato G F. quod fit a 
reliqua parte G A. Q^E. D. 

-S CH O L I U M.. 

Jidc propofitip mmefHS expUcari ne- 
quit^ idem demtat, quod tertiadefinitio 
liM fextl de me^ia t^c extrma Micujt^ 
lineA fe^ior^. * ^ 
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FROTOSITIO XII. 

# 

T-&.A.-Av . Inambljr^ 

gmio trian-^ 
gulo ABC. 
quadratum 
lateris AC» 
angulumB. 
^Q ohtufufuh^ 
tendentis , 
quadrata laserum B A. B C. an- 
gulum ohtufum eomprebendentium 9 
fuperdt hisfumpto reHanguto fuhta" 
^ tere B C. &fubipfa BP. in di- 
rej^um ei addita ufque ad occurfum 
perpendicularis ah A. altero angulo 
acuto ca^entis, 

Pfob. I>emitte perpendicula- 
rem ex A. & redam CB. 
produc ufquc dum ei occurrat in 
D. Qiiia reaa C D. divifa eft 
« ju:^ utcunquc in B. * eft quadratum 
ipfiu« C D. arquale quadratis 
redarum D B. B C. cum duobus 
Dp.ized.yGoogie reftan- 
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redanguiis fub DB . B C. addatur 
ergo utrimque quadratum refta: 
P A. erunt. quadrata C D. D K.ffr^7. 
«qualiatribus quadratis CB.BEL^' 
D A. crnn duobus illis reftangu- 
lis , atqui quadratum redfcc A C. 
eft a»quale quadratis ipfirum CD, 
D A. & quadratum ipfius A B^ 
eft a^quale quadratis iplarum BD« 
D A. ergo quadratum tt&x A C, 
eft asqu^e dugbus quadratis C B, . 
B A. cum duobus illis f eftangulis. 
Superat ergo AC, duo quadrata 
duobus iftis redtangulis fub C 6. 
iiiDB. Q.E-D.^ 

S C « O L I U M. 

Binc fiuit gmeralis iSageametrartm 
regula ex tribtu amSlygomi trianguli la^ 
teribtts fegmentum DB. inveniendi: ni^ 
vnrum ex quadrato^ AC* fubt.fitmma 
quadratorum A 6. <^ B C rfliqttum di- 
vifum per duflum bafeos CB. exhibebit 
^fumDB. 



PRO- 
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FROFOSiriO Xllh 
A 




Th. n. in Oxjfgonh tri^pguk AB C. 
quadratum lateru A 6. angulum 
C. afutum fuhtendentk fuferatMt a 
quadratis laterum C A. C B. eun^ 
dem comfrehendentium » bisfumpto 
tedangulo fub latere CB. & fub 
ajfumpta intmus linea T> C. ufque 
ai oaurfum ferfepdiculark ab A. 
altero angulo acm cadentU. 

Prob. Dcmittc perpendicula^ 
rem A D. Refta B C. divifa 
cftutcunque inD. ergoper 7. 2. 
quaJrata reftarum B C. D C. 
«qualia-fiint re6langulis duobus 
fub B C, C D. & quadrato reliqui 
o....Googifegn3en- 



Libek.Secumdus.io9 * : 
fegmcnti B D. Addc utrifque 
cotnmune quadratum recta; D A*. 
fic tria quadcata B C. D C. D A. 
a?gualia funt quadratis duobus 
B D. D A. & redangulis duobus 
fiib BC. D C. Nunc quadratis 
duobus D C. D A. »arquaie eft* 47-1. 
qaadratum A C ; Ergo duo qua- 
dtata redarum BC. C A. xqualia 
funt re^SianguIo bis futtipto fub ■■•■ 
B C. DC. & quadratis Bft D A. 
hoceftquadratoAB. Ergoqua- 
dratum redae B A. miQus eft qua- 
dratis A C. GB. reaangulo bis 
fiimpta fub redis BC, DC. 
C^E. D. 

S C H O L HJ M. 

Hine dtfr^Gtnerslis regula Geome' 
'frdrum ccnftfU m trianguU acutangulo 
ex tribus iMeribut invenire fegmentum 
hafisy fcil, adde quadr. AC. adquadr. 
B C. fuhtrahatur exfumma quadr. A B. 
reliquum dividatur fer duflum hafeos 
^C. (^ frovenietDC. 
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TROFOSiriO XJV. 




*&. ij- Dat0 reMmei A. tqudequor 
iratum C H. cmfiituere. 

Ptts 45. 1. fiat redangulum 
B D. arquale rea^ilineo A. fi 
rodiaoguli latera fint sequalia 9*erit 
quadratum quod picitur. Si inar- 
qualia, producasurium, puta DC. 
in F. fic ut C F. a?qujJi$ fit ipfi 
CB. feca bifariam D F. in G. & 
centro G . fpatio D G. duc circu- 
lum DHF. produc latus B C, 
in H. quadratum quod fic cx CH. 
erit «quale redangulo C E. 

Prob. Reda D F. feda cft 

«qualitcrin G. & non asqualiter 

tt 5. 2. in C. * crgoredangulum CE.fub 

inasqualibus fegmentis DC. C B. 
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hoc eft CF« una cum quadrato 
iegmend medii G C. sequaliafunt 

^uadrato redas G P. *> hoc efl;*>iT- 
iH.red quadratuiii GH. « {gqua- ^ ^^l^ 
le cft quaaratis G C. CH. & con- 
,fequenter quadrata GC. CH. 
arqualia funt redangulo C E. & 
quadrato G C. £rgo fi tollas 
commune quadralum G C. re- 
maiiebit quadratum reda; C H. 
arquale re^anguio C £• boc eft 
re&ilineo A. quod erat fitcien-^ 
dum. , , ^ 

MO N I T U M. 

In fuperioribus , frequenterad-" 
hibui numeros : cum tamenin 
demonftrationibus geometricis 
fa?pe ufui effc noo^ poilint ; qtiia 
irrationales & incommenfurabiles 
quantitates non expTicant. Sed 
nota I. Semper in omnibus prac- 
poni geometricas dempnftratio- 
nes. a.Nonrecipiquidemdeb^- 
re nurricros in demonftrandis ir- ,. 
K a ratio- 
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rationalium aut incbmmei^ahi- 
lium quantitatum habitudimbus 
& afFedionibuS) qua^ ibla ^nti- . 
tate continua cognoicuntur : to- 
rum nemp negarit in demonfinH 
tionibus quantitatis continua? ma- 
joris lu$:is gratia , & explicaodas 
clarius propbntionis » nos poife 
uti numeris , nfodo eos non acci<- 
piamus pro fundamenta rationis. 
Unde robur fuum non acciplt de« 
aionftratid a numeris > ted lucem 
tantum. Et vero iis ufus eft Ar- . 
chimedes propofit^ 2. de circuU - 
dimenfione & poft eum omnes 
paflimgeometra?. 

,N O T A- 
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E VC LIDIS 

ELEMENTUM III, 




/ \ 



JE/ptale^ cmuli fnnt » quorum 

diametri A B. B C. funt atiuales : 

^vel quorumy qua excentru D. & E. 

reStA lined DF. £G« funt aquales; 

II. * 

ReSa circulum 
tapgere iicitur, 
qua cum circu- 
lum tangat puta 
m B. ji produca- 
tur in C. circulum non fecat. 

.K5 III. 
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IIX 

^cimlifemum 
ungen dicuntur 
qui- fefe ' fuutuo 
UngentesutmK. 
fefemutmmnfe^ 
cant^ 



IV. 

In circuh 
dqualiter di^ 
Jtare a centro 
t^SIa dicuff- 
tury cumfer" 
pendiculares 
DE. DF.i 
centro Di ad 

ipfas AB • CK. duSa tqualesfunt ; 

longius^utem ahejfe dicitur G H; in 

quam maJQr perpendicularis DI. 

cadit. ^ 




K B 



V. 



by'GoogIe 




ilBEH TfiKTlU^ Sfij 

V. - -.^ 
* Stgmmtm 

i mfa'quA, fub 
^ - '^jrtSa A B^ & 

circuli feripheria A C B. Comfi^^ 
henditm^' 

; . VI. 

•^ " ^ Segmentiau^, 

iem^angulm efi 

_CAB. quifub 

A *. ^reaalineA AB. 

&circuli peripheria C A. «fmpre^ 
henditur. \ ,■ 

/vi-i. 

m fegmtnto 





dutemang 
pu!a ABC. r«^ 
in fegmenti cir'-^. 

jt ^^'Cumferentiafum^ 

ptum fuerit pufH 
^umquodpiamB. &ah eo in ter^ 
minos reSa A C, fegmentum ter^ 
minantesj linia rcita ut B A. B C. 
fmintduila. . 

.K4 VIII. 
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VIIL 




Cum vm ^w- 

prehendentes an^ 
gulum D A B. 
reiS* AD-AB. 
aliqttam aJfumSt 
feriphiriam tii 
BCD. iUi an-* 
gtdus dicitur infifiere. 

IX. ^y 

Sellotcirculiefij 
(um ad ipfius cir" 
culi centrum A. 
angulus B A C 
fuerit confiitutus : 
comprehenfa ni- 
mirumfignra & a reais A B. A C. 
angulum E A C. eontinentibus , & 
a peripberia BCabillis ajfumptai 




^yGoogle 




c Jt 



Sm^4; citculi fegmentd funt 
ABC. £>£F. qudt ^pgulos B A C» 
£ D F. capunt £qualesy aut in qui^ 
husanguli CB A. FED. interfe 
funtdquales. 



pltO- 
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FioBosirto 1. • 



9^.1. 




Dati cinuU 
ABC. eentrum 
F. uferire. 



irax. DuAain A C. ^ dividebifariam. 



in E. Ad pun^tum E, b •rige pcr- 



a IO.X. 
b ii.i. _ 

pendiculareQd attingentem^^kinbi- 

tum m B. & D. hanc B D. bi&riam a ieca 

in F. pundium F. crit ccntrum circuli. 

Prob. Non eft aliud pundlum in re<aa 

t ij. I. BD. c cum centrum ibi iit tantum ubi 



Def. 



4Mx 

c 8.1. 

f XO. X 

J>rf. 



linea iecatur bifariam. Neque crit extra 
rcdfcam B D. Sit enim in G. ducantur- 
quc G A. G E. G C. in triangulis G AE. 
GCE. LatcraGA.AE.fiK»dgequalia 
ipfis G C. C E & G E. comm une. 
totatriangula c iuntaqualia, &ang 
GEA.GECaequales. f lErgo angulus 
GEA. redus : quod efle non potcd 
'cum ejuspartialisF E A. g fitre£tus. 
^ CoraXi^ Si linea rcdbaincirculoaliam 
Jiaeam rcidain bifariam 6c ad angulos 
iecat» m&amte ertt ceatrum. 
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ciHuli A B C, 
dm qudl. pil^4 
A.&Caccipta 
^ fuermt , u&a 
AC. qusadipfd 
fUfiRa adjungi^ 
tufy intra circulumA B C« cadtt. 

r^b. Si non cadat mtra , cadat cx* 
tra, fitqucrcdiaADC. Centro.E. 
a reperto, ducantur rc£be E A. E C • t. j. 
ED. iccctcjuc ED. geriphcriam in B. 
quia autcm trianguH E ADC. {qui rc^ 
lineus ab adivcrlario p^aitur) latera E A» 
_E C. ftint bsequalia , erunt angulib i^^ 
c E A D C. ECDA ; aequalcs. E& autcm Def, 
cxt^rnus A D E» d major intetno D C E. c y. i . 
^cperconfcqucns quam JEAD. Eigod 16.1. 
A E. & ci b aequalis EB. e major crit c 19. i. 
quam ED. parsquim totura. Non ergo 
rcdla ex A. a3 C. dudla ^'cxti-a circulum 
cadctwergointra. QJE.D. 
^ CoroU. Hinc patet lincam rcdlam 
drculum tangcQtcm ia uao tantum 
pun6totangcrc. 
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th.u^ C Siincmuh 

quxdamCE, 

per ^entrum 

A, reBm 

^ ij«4i4w BD. 

«p» per cen' 

trum y Mfa- \ 

fiaffp in % ftcet , & ad\( angulos } 

teHos eam fecahit : Et ft ad reSos 

eamfecet , bifariam quoque eamfe- 

cahit. " 

Prob. I. pars. Du£Us 4 centro A* 
ae4«alil>usrc£tisA R AD.trianguk 
A B F. A F D. habent omnia ktcra 
xquaHa fingula iingulis: aergo anguli 
AFB. AFD.funtaequalcs, bergarcfit. 
Prob. 2. pars. Latera A B. A D. fimt 
xqifalia : angulus A BD. c aeaualis eft 
apgulo ADB. & AFB. il iph AFD. 
Ergo latera c B F. F D. funt 5cqualia. 
« 26.1. QJE.D. . * 

Coroll. In omni tiiangulo feu «jui- 
latero ftu Ifolcele linea rSta balin bifa- 
riam fecans , ad eandexn perpendicularis 
cft & contra. 



.a 9.1. 
b xo.i 

c y.i. 
d £« 

twft. 
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TKOTOSITIO IV. 

Si in circulo Tfe J- 
ADB. du£ 
reStA A B. 
CD. feinvi" 
cem fecent % 
mn per cen^ 

trum F. extenfa y fefe bifariam non 

fecant. 

TTjrob. Si una tantuni pcr cen- 
JL trum tranfeat & alia non: 
• ergo akera alteram non fecfabit» »?• 
bifariam. Sinentratranfeat. Ex * 
centro F. in pundum feftio- 
nis E. duco redam F E. & fic 
dico. SiredieAB. CD.forent 
bifed^ in F. ang. FEB. & FEC. 
t forent refti & proindc sequales. ^ ^ ^* 
Q^E.A. 
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112 ElEAI. EuCLIivIS 
rROPOSITIO V. 

rb,^ ^ II Si duo cir^ 

qili D C B. 
ECB. fffe 
mutuofecentm 
B. & C non 
erit iUoru idem 
centrum A. 

Prob. Dua«re<ftflBAB.AD. 
erUnt sequales , cutn (int a 
centro ad circumferentiam. Reftg 
ctiam AE. AB. eruntarquales, 
ob eandem rationem ergo AE, 
•-!• erit»«qualisipfi AD. Q^^E.A, 




rRo^ 



^yGoogle 



LlBER TeRTIUS. 125 

TROFOSITIO VI. 

B Si duo circuli rh. j. 

AB.CB.fe 
fe- mutuo inte- 
rimtangant in 
B. eorum non 
erit idem cen^ 
trum D. 

Prob. Dudis D B. D G. Iinca 
D A. eft xqualis lincse D B. 
cum fint duftaf a ccntro ad cir- 
cumfercntiam. LinexDC DB. 
liint a?quales ob candem caufam. 
Ergo D A. D C. erunt aequalcs » 
pars toti , quod repugnat. 




L 1 
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124 ElEM. EuCLIDIS 
TROPOSiriO FII. 
Th.6. A Silncir' 

culi diame^ 
troAB.fu' 
matur ali^ 
quod punltu 
C.quodnon 
fit centrum 
circuli : & 
a funSto. G. quddam re£la G C. 
G D. G £• G N. injirculum ca- 
dant : maxima quidem erit G A. 
inquacmrumf.mmm vero rf- 
liqua G B.aliarum ver$ femfer 
ejus y qu£ fer centrum ducitur , fro^ 
fior C C. remetiore C D. major 
erit : folum autem dua reSa G £. 
G N. ai iUo funlto G. aquales in 
circulum cadunt ad utrafque (par- 
tts ) minima vel maxima. 

Prob. I. pars. Dudis te&is 
FC.FD.FE.FN.exccn- 
tro F. duoIatera^C F. F G. trian- 
a ao.x.guli CFG. » majQra funt tertio 
CG. at hax iunt argualia toti 



LlBER TeRTIUS. 115 

G A. crgo G A. efl: majus quam 
GC. Q^E.D. 

Prob. 2. LateraEG. GF. 
trianguli EGF.^ majora funt ter- « io»i- 
tio lE F. ergo majora funt quam 
linea F B. qua: eft ^qualis ipfi 
FE. ergo fi dematur utrique com- 
munis refta G F. remanebit G E. 
major quam G B. Q. E. D. 

Prob. j. Triangula CFG. 
D F G. habent latci^ F C. F D. 
«qualia & latus F G. communc, 
angulus vero CFG. major eft 
angulo DFG. totum parte : ergo 
latus CG. b majus erit quam DG. ^ 24- r. 
Q:^E.D. 

Prob. 4. FaAoanguloGFN. 
a?quali G F E. G N. G E. eriint 
^ a?quales. Ncc a pundo G. ali^B ^ ^; ^- 
duci poflTuni; arquales ipfis G E. 
G N. erunt enim femper propio- 
res ei cpx ducitur per centriun ; j 
vel remotiores , & confequcnter ,/ 
majores vel minores , per tertiam 
partcmhujus. Q.E.D. 

L 5 PKO- 
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126 £lCM. EUCLIDIS 



TROVOSITIO VIII. 

th.y. A Si$xtrAcif' 

culumBEH, 

fumatur pun^ 

Burn qucd' 

fiam A. c^^ 

punBo^ad ctr^ 

cu^um ducan- 

tur reBa qud» 

dam A¥,AG, 

A H. quarum 

una qufdem 

per centrum 

L. relsqud, ve* 

routliiet. In 

. eavam quidem perifheriam cadentium 

reStarum maxima (crit) q^A per cen^ 

trum L. (ducitur) aliarumverc femper 

fropior (ei) quAper centrum L. remottore 

majorerit, In convexaf^» vero feripbe' 

riam cadentittm reBarum minima qui^ 

dem efi illa qud inter punBUm A. (^ Oi^ 

metrum BH. (jfonitur) Jiiarum vero ea 

qud propior efl minima A B. remotiort 

femper mimr efi, Dua autem tanum 

reas, dquales ab eo punBo A. cadoTtf in . 

circulum ad utrafquepartes minimd AB. 

velmaximaAH, 




irob.i.pan. DudiisrediisLG.LF. 
duo latera A L. L G. hoc sA L H« 



a 20. 



F 

I. "*• a majora (unt tcrtio A G. ergo A H. 
m^orerit^usunAC Q;J.D. 

Digitized by VjOOV 1 1 
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Prob. 1. Latera A L. L<j. trianguli 
A L G. funt afqualia lateribus L F. L A« 
trianguli A L F. angulus autcm A L G. 
major cft angulo ALF. b crgo latus AG. b 24. i, 
majuscftlatcrcAF. Q:E.D. 

Prob. 3. DudHs rcais L C. L E. duo 
latcra A C. L C. trianguli A C L. a ma- a 20. i, 
lora lunt tcrtio A L. dcmantur aequalia 
L B. L C. rcmancbit A C. majoi' qu^ 
BA. QJE.D. 

Prob. 4. Quia intra triangulum 
A L E. duae re6hae A C. C L. junguntur : 
c crunt latcribus AE. E L. minoresiC 21. x. 
dcmptis igitur aequalibus L C. L E. 
rcmanebit £ A. major quam C A. 
QJS..D. 

Prob. f. Fadfcoan^loALI. sequatt 
A L E. duo triangula ilk d crunt aequa- ^ 4« ^- 
lia : ergo latera A I. A E. aequalia 5 ne- 
quc alia duci poteftrefta, hisaequalis: 
crit enim lemper propior.minimae A B. 
te\ remotior & conlequenter c major* *!•*• 
vcl minor pcr partem quartam hujus. 
QiE.D. 



L 4 PAO- 
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a 8.1. 

h 10. 

Z>ef. I. 
c I. 3. 




128 Elem.EUclidis 
pROPOSirio IX. 

Siintracirculum 
BCD.fumptumfit 
altquod punBum 
A. iif fun^o vero 
ad circulum ca- 
dant fiures quam 
dus. reElA AmaUs 
AB.AC. hV.aC' 
ceptum punBum, 
centrum eft circuli. 

Prob; DuaisredisBC.CD. 
divififque biferiam per rcftas 
A E. A F, triangula ADF. ACF. 
a enint ajqualia : ergo anguli' 
D F A. A F C. «quale^ : ^ ergo 
refti: ergoinlineaFA.cftcircuIi 
centrum. Rurfiis cum idem fit dc 
triangulis A C E. A B E. in refta 
A E. erit circuli ccntrum. Cum 
vero non fit in duobus locis, debet 
cfle ubi fe interfecant. Q. E. D. 

A L I T E R. 

AmUapunli0fluresquamy duA 
^e^d ad eircumferentiam duci p^f- 
funt per 7. 3. ergo A. erit centrum. 



C^E.D. 
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PR0P05ITI0 X. 

mn jecat circu^ 
lum F D C. fer 
plura pnSt^ 
^ quamiuQ. 

Prob. ,Secet enim in tribus.fi 
vis. Circuli EFC. centro G. 
a^invento, ducantur reftse QA.* i-5« 
G C. G E. qusB , quia funt.aequa- 
les , & attingunt ^mbitum circuli 
utriu/que » pun<^m G. ^ erit ^ 9« h 
ctiamcentrum circuli utriufque; 
<^uod eft abfurdum per 5 • hujus. 



PRO- 
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TROPOilTlO XI. 

^- '^ Si duo/trcuii 

ABC.AED. 
contingant fefe 
interius \n A. 
&fumpt4 fue- 
rinteorumcen" 
trdG.&f^dd 
eorum centra 
ddjunlta reHa linea It K^& pr^- 
duSd j in contaStum A. cadet circu-- 
lorum. 

Prob. Re<9:a F G. conjungcns 
eorumtentra, non incidat in 
contadum fed alibi in D. a 
pundo G. ccntro circuli A B C. 
ducatur refta G A. ad contaftum 
« 10.1. ut & FD. latera O D. G F. * ma- 
jora funt tcrtio F D. crgo majbra 
^ laterc F A. dcmpto ergo com- 
muni F G. remanebit G^. majus 
latcre GD. Eft aiitem GA.a?qua- 
lis lateri GB.crgo GB. majus erit 
qixam.GD.parstoto. Q^E.A. 

fRO- 
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TROFOSITIO XIL 




Si duo drculi A B C. E B D, th. lu 
continguntfe invicem exterius in B. 
qud adjungitur ad eorum centraf 
ferconta^um tranfibit. 

Prob. Sineges: fitreaaFG. 
centra conjungens* Duftis 
F B. G B. latera B F. B G. * mz- a io.t. 
jora funt tertib F G. fed BF: BG. 
funt arqualia radiis FC. GD. 
ergo qooque F C. G D. majora 
funt FC. CD. GD. parstoti. 
Q-E.A. 



TRO- 
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iji Elem. Euclisis 
pRqposirio XIII. 

B 




Tk 12. Circulus circulum wm tanpt in 
plurlbus funStU > quam uno ^ five 
intus , five extrd tangiu 



Prob. Tangat enim in duobus, 
puta A. & C. centrum * de- 
* "' bebit efle m linea , qua: junget 



contadum circulorum : utriufque 
t 6. |. autem non ^ poteft efle idem cen- 
trum. Ergo in illa reda erunt duo 
centra , puta G. & H. quod fieri 
non poteft , cum linea in unico 
punfto, pofl[it tantum fecari bi- ^ 
fiiriamt 



^yCoQgle 



LiBER TeRTIUS. IJ5 
TROFOSITIO XIV. 




IncirculoABC.Tb.j^, 
^quafes re^A A B. 
DC. ^qualiterdi' 
ftmt k centro E. 
^ Aqualiter di- 
flantes a centro* 
^C funt fibt invicem 
Aquales, 



Prbb. A centro E. in rcdtas AB. CD. 
ducaperpendicularesEF.EG.rearaea 12. r. 
AB. CD. fedtee b erunt bifanam. b j. 3. 
Jundiis EA . E D. quadratum re^fcx ED. 
ceft xquale quadratis re£tarum DG.GE. ^ 47. i, 
,u,t &*quadratum AE. quadratisredta- 
rum A F. F E Demptis crgo ab aeq uali- 
bu^ A F. F &. ipfis D G. G E. aequalium 
Jinearum quadratis AF. DG. remanebit 
re£la E F. sequalisrcftac E G. 6c iconle- 

SuenterredtseAB. CD. dgequaliterdi-d 4. 
antaccntro. p^f-i» 

Prob. 2. pars. Ex probatis quadrata' 
EG.GD. fiint ^equalia quadratis EF. F A. 
& quadratum EG. acquale quadrato EF. 
crgo quadratum F A . aequale eft quadra- 
to GD. e ergo re<Sl;a B A .aequalis eft redtae c 7. 
DC. QJl.D. ^'-^- 



M 
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134 E.LEM. EUCLIDIS 
PROPOSITIO XV. 




rt. 14. ^^ circulo AB CD. maxima qui- 

dem ejl diaweter AF. aliarum vero 

femfer frofi^r B E. centro G* erit 

major remottore C D. 

TJrob. I. pars. Dudis GB..GE. 

X duo latera GB. GE. trianguli 
a 10. 1. GBE. * majora funt tertioBE. at 

hsec ftmt sequalia diametro AF. 

ergo A F. major eft quam B E. . 

Q,E. D. 
Prob.2.Duais rcais GC.GD. 

duolatcra GC. GD. funt a?qualia 
• lateribiis G B. G E. angulus vero 

B G E. major eft angulo C G D. 
b 24.1. b ergo latus B E, majus laterc 

CD. Q;^E.D. 

• DigitizedbyL.OOgle 
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fROP 


OSITIO XVL 


^ A li • ^. -^^' 




^^^\ Q extrmttA" 


hV^. 


/s\ r^ dUmetri 




/^r AC. 4i 


V ^ 


. 1 r^fltfx 4»- 




y guUs linea 


^>— 


\^ EF. dmi- 


^ tur , cadH 


ixtra drculum. A B C c^ in lo- 



15- 



. r«w iffter ippw E F, c^ circumfe'* 
rentiam^ ABC. altetareSa AB, 
uo» ir^rfrr: c^ femicirculi angulm 
D AGB. w^/or mr ««»;yi ^^«r^ ii»- 
^«/a reSilineo : reliqum autem 
E AGB. minor. 

Prob.i. pars. Ek centro D, du- 
catur rc(5la D H F. utcunque : 
latus D F. fiibtenckns angulum 
F A D. rediun * majus crit D A. a 19. 1. 
hoc eft D H. cum itaquc H. fit m 
circumfcrcntia crit F.extra. Sixnili 
raf ione de ojnnibus pu<5lis in linea • 
F AE. argumentari licet. QJB.D. 
Mz Prob. 
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. PR0P05ITI0 XVll. 

AdatopunHo py^,t. 
A . reStam li-: 
nem A C. 
ducercy qu£ 
datum tan^ 
gat cmulum 
BCD. 

Praxis. Centro D. fpario A. 
fiat pars circuli A £. ducatur 
rcAa D A. & ad punftum B. cx- 
citcturperpendi^ularis BE. jun- 
gaturque reda D £. g pun6to A. 
ducatur refta A C. hanc dico tan* 
gerc circulum B C D. 

. Prob. Triaflgpla ADC. BED, 
fehabent juxta 4. i; cum.latera 
DA. DE. DB. DC. fint « arqua- a ^ r. 
h*a & anguIujD.communis. Ergo ^'-^* 
cum angulus £ B D. fit re(5i:us » 
redus etiam erit DCA. refta 
itaque AC. *» tanget circulum. b x6. 3. 

M 3 P^o-, 
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ijS Elem, EucLiDis I 

FROTOSITIO XVIIl/, 

Th. 16. A -rt i> Si aliqua 

reHa A B.. 
tangat circu- . 
Im DCE. 
a centro v$r<i 
D. ad centa- 
&um C. ^rf- 
dam reHa D C. adjungatur : ad^ 
jun{la DC. perpendicularis erit 
ad AB. qua continget. 

Prob. Si negas: fit alia, puta 
D B. p?rperidicularis , crgo 
' cum angulus B. ponatur rcftus 
"• erit angulus C,» minor refto, erga 
^ '9- 1- latus D C. hoc eft D E. *> majiis 
erit latere D B. pars toto quod efl 
abfurdiun. 



ai7. 
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TROTOSITIO XIX.' 

j^ Si circulumrh 17. 
E G C. contin^ 
gat aliquateil4 
AB.acontaHu 
ViTo C.tangen-' 
ti AB. adreilos 
angulos re^a li-- 

nea E C. duBa fit , tn reSa duEla^ 

EC. eriicemrumcirculi. 

Pr^b. Si negas , fit alibi nimi- 
rum in F. proinde dufta F C. 
ipfi A B. * erit perpendicularis : t ig. j. 
ergo arigulus rcdus F C B. retSo 
D C B. erit ajqualis, pars toti 
quod eft abfurdum.. 




M 4 TJHO- 
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x^o Elem. EUCHDIS 




TROTOSITIXi XX. 

W.18. X IncircuU 

DEGA. 

an^ulut 

centrum 

E. ituplii 

eft anguli 

BAC. 4i 

peripbmam, cum^fumt eadempe^ 

fipberia B C. bafis angulorum. 

Prob. Id tnll>as poteS: modfs 
contingerc. Indiidant i.f eftj 
AB. AC. redas EB. EC. duda- 
que AF. per centrumE^duoIa- 
tera EA.EB. erunt igualia acrgo 
anguli EB A. EAB. a^quales : an- 
gulus autem B E F. duobus EAB. 
. E B A. b eft sequalis, ergo duplus 
anguHBAF. Idem dic de angnlo 
FEC. rcfpectu anguli EAC. ergo 
totus B E C. totias B A C. erit 
duplus. Q^^E.D. 

^ 2.Reaa: 
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LiberTertius. 141 
2 • Rea^ D G. I>B. non in- 
cludantrcdas EC. EB. itcrum 
cumlatcra ED. EB. fintasqua- 
lia erunt E D B. E B D. <= anguli c $. i. 
^quales. His autem duobus , an- 
gulus G E B. cft ^ arqualis.. Ergo 4 32. x. 
idem erit duplus anguli GDB. 

Q;^E.D. 

j. TrianguIaT5 E C. B D C. 
fcfe^intcrfecent, ducaturqpe reda 
D G. pcr centnim E. totus angu- 
lus G E C. erit duplus totius 
G D C. angulus vero G E B. du- 
plus eft anguli G D B. ergo reli- 
quum*B E C. duplum crit reliqui 
BDC. Q.E.D. 
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14^ EleM. EuCLIDI s 
FROPOSITIO XXL 
A 




^' '9- I» cimh A D C B. ^i i» ro- 
dem fegmenH B C fitnt anguli 
B A C. B D C. /«»r mW /c 
, dquales. 

« 20. j. -jprob. Angulus B E C. * eft 
^ ^ X duplus anguli B A C. & du - 
^^; plus anguli B D C. »> crgo angu- 

li B AC. B D C. funt inter fe 

«quales. Q.E.D. 



TRO-- 
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' FROPOSJTIO XXII. 

Qtudrllati- '^' ^o* 
rorum in cir^ 
culoABCD. 
defiriptorum. 
^ppojiti 4«- 
guHGCB. 
DAB. duo- 
bm re^is funt dquales. 

Prob. Diametris AC. DB. 
duais, anguli A D 8. A C B. 
in eadcm pomone * funt a?qua- a 21. j. 
les , fimiliterquc anguli B A C, 
BDC. ergo totusangulus ADC. 
efl arqualis angulis B C A. B AC, 
r«d anguli BCA. BAC. cum ter- 
tio A B C. ** valent duos rcftos : b 32. i. 
ergo angulus ADC afqMalis ipfis 
BCA. B AC. cum angulo ABC. 
valebit duos rcftos. Idem de aliis 
oppofitis dicetur. Ergo , &c. 
Q^ E. D. 

PRO- 
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144 Elem. Euclidis 
RROVOSiriO XXIIL 

n, II. Sifpereadem 

"~ reSa D F. du9 . 

fegmenta cir- 
culorum fimilia 
^DIF.DEF. 
& iniqualia 
mn conjlituentuf ad eafdem partes^ 

Prob. Sint cnim fi fieri poteft 
DIF. DEF. fimilia fegmen- 
ta , dudis reclis E D. E F. I D. 
*io. anguli D I F. D.E F. ^ erunt 
^'/- 5- ^quales , quod eft' abfurdum 
per i6. 1. 
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TROPOSITIO xxir. 




E 




B I> 



Super aqualibusreHis AB. DF. ^^^^- 
fmiba fegmenta circulorum funt in-- 
terfe aqualia. 

Prob.ColloceturAB.fuperDF. 
* congruent. Etenim fi fe- » *• 
gmentanon congruantvel unum '^** 
totum extraaliud cadet » quod eft 
abfurdum per 25. j.vel cadetpar- 
tim intra, partim extra; & fic cir- 
culus circulum fecabitln pluribus 
pundis quam duobus> quod tc^ 
pugnatperio.j. 



K PRO- 
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X4<5 Elem. Euclidis 




TROFOSITIO XXV. 

?''"^-5- B ' Circulifc' 

gment^ dato 

fcribere cir- 

^^ culunifcujm 

cftfegmentu, 

Prax. Accipianryr \n dato /e- 
gmento tria punda A B D. 
•»0'^duais reftis AB. BD. » di- 
vififque bifiiriam & ad angulos 
rectos per re6tas CE. CF. fe mu- 
tuo interfecantes in pundo C. 
illud erit centrum. 

Prob. Per r. 5. centrum eft in 
utraque C E. & C F. . ergo ubi fe 
intcrfecant. CircuH enim unius , 
unicum tantum poteft effe ccn- 
trum. Q.E.D, 

S C H O L I U M. 

HincdatistribmpunSUsfacilecentrum 
eirculi referitur fer data fuHBa trmf-- 
ermtk, 

?KO- 
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TROPOSITIO XXVI. 




In aqualibuscirctilis ABC.DEF. 2*. 1% 
dtqualesanguliQ, dr H, B. cJ^E, 
aqualibusferifheriis AC.DF. infi^ 
ftuhtjfive ad ccntra G.& Vi.fiveai 
ferifharioi B. & E. conftitutifint. 

Primapars. Prob. Trianguli AGC. 
latcia G A. G C. ^ anguIusG. pq- 
nuntur acquaiia Uteribus H D. H F. 
& angulo H. a ergo balcs A C. D F. funt a 4. ,; 
arqualcs. Ergo b peripheriac A C. D F. b 24. ?.' 
crunt ctito aequaic^ QJLD. * 

Prob. 1. Anguli ABC. DEF. po- 
nunturaequales: cergoiegttienta ABC^ ^'f- 
D E F. funt finiilia : d ergo xqualia cuna ^*^* 3* 
redae AC. DF. fint scquales. ErgO cum ^ ^5- !fi 
circuli ponantur jEquales, remancbunt 
legmentaAC. DF. ca:qualia. • ^- 

* N z PRO-. 
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148 ElEM. EUCLIDIS 
FROPOSITIO XXVIL 




r&. 24- In aqualibm cinulis ABL DEF. 
anguli qui in Aqualihus peripheriis 
AI. DF. infijlunt funt inter fe 
dqualesyftve ad centra G. &H, 
five ad pripherias B. c^ E. confii- 
tuti, infifiant. 

Prob. Si non fint sequales , fit 
^ ^^_. alter minor , puta AGI. * fiat- 

que AGC. ipfi D H.F. ^qualis : 
*>*y- 3- ergoperipheria AC. erit *> «qua- 

lis peripherise D F. fed peripheria 

DF. ponitur a^qualis ipfi AI. 
c 7. ergo A C. & A I. erunt a?quales» 
^X' pars totir Idem ^ dicde angulis 
4 20. 3. B. & E. cum G. & H. <* fint eo- 

rumdupli, 
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In dqualibus ckculis AB C. DEF. i*.* r^: 
dquales vediA A C D F. aquales 
feripherias AC.DV. ABC.DEF. 
auferunty majorem quidem majori i 
mnQfem auteth minoru 

Prob. DudisredisGA.GC, 
H D. H F. triangula A G C/ 
D H F; * funrsequalia. Ergo an- a ». i.^ 
gulusG.angulo H. eft «qualis: 
ergo peripheriac A C. D P* ^ ar- b 26.^. 
quales. ^ ergo rcliqua? ABC. ^^' 
D E F. funt a^quales. Q^ E. D. 
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TROFOSITIO XXIX. 
B B 




jtp. 26. JndqualibmclnulisABC.DEF. 
dquales fmpheriAS A B C. D E F. 
dquales nSa A C. D F. fubten-- 
. dunu 

Prob. DuaisrcaisGA.GC. 
HD. HF.anguUG.&H. 
^ 27- 5* * erunt sequales: latera etiana GA . 
G C, H D. H F. funt xqualia ex 
fuppofitione : ergo bafes A C. 
« 4. X. D F. ^ erunt arqi^^es. C^E. D. 



FHO, 



^yGoogle 



LlBER TeRTIUS. 151 
TROFOSITIO XXX. 




Datdmferipheriam A B C. fe- Prot. 4 
sare hifariam. 

Praxis. Ducatur reSa A C. 
quam divide * bifariani in D. a 10.:^ 
per perpendicularem D B. erit 
peripheria (edabi&riaai in 6. 

Prob. DuaisrealsAB.CB. 
triangula A B D. D B C! fe ha- 
bent juxta^. I. ergolatera AB. 
CB. fimt a?qualia. ^Eigoperi-big.z. 
pheri» quas fubtendunt funt se- 
.quales. Q.E,D. 
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TROTOSiriO XXXL 

^- *7- */' * Incircuh 

ABEC 

^ angulus 

ABC. in 

femicifcula 

reilus ejl: 

qui autem 

in major0 

fegmento B A C. minorreSte : qui 

vero inminore fegmentoBlE.Cma'' 

jor reito : & infuper angulus CBA. 

• ex reda C B. & peripheria B A. 

, niajcris fegmenti , riRo quidem ma^ 

jor efi ; mworis amcmfegmentian-' 

gulus EBC. qui ex perip heria EB. 

& refia-B C, mimcfifcaoJ 

I)rcb. j. par§. CcntroD..dii(5iis 
rcdis DA. P B. DC. anguli 
a 5. 1. D A B. D E / , a cnr t a qualcs : 
itcn qlie rrgUi D C B. D B C. 
crgo tctalis crgiiliis A B C. cfl: 
aqualis angulis A. Sc D C B. fed 
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his ^ eft sequalis F B C. ergo an- b ji, i. 
gulus AB C. «^cftreftus. cij.i. 

Prob. 2. Angulus A B C. eft 
re6lus : ergo angulusB A C. in 
rnajcre fegmento ^ eft minor<*3i-i« 
refto. 

Prob. 5. Fiat quadriJateruin 
AB E C. angu'us A.«ininor eft*^^^* 
redo , ergo angulus BEC. in mi- ^*;w. 
nori fegmento ^ eft major redo. f 22. 5. 

Prob. 4. Angulus ex periphe- 
riaAB. &redjE CB. eft major 
angulo refto compofito cx reftis 
A B. B C. tot um videlicet parte. 

Prob. 5. Angulus compofitus 
ex peripheria E B. & refta C B. 
minor eft angulo FBC. rcdo 
compofito ex reda FB. BC. pars 
toto. Hujus propofitionis autor 
fertur Thales Milefius annis antc ~ 
Chriftum> 650. 

S C H O L I U M. 
Hinc in triangulo reBangulo , feBa hy- 
fothenufd bifariam > erit illud punBum 
centrum circuli tria pun^a illa pertranf" 
iuntist adeoque examen exaBd norm^^ 
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TROFOSJTIO XXXIL 

^' 18. j> Si circulu 

1-^,B CHEG, 
tetigerit 
aliqua re^ 
aaAB.d 
taSfu aU" 
temC.dU" 
Catur qtia^ 
dam reSta 5 fe<:ans circulum D C. 
vel E C. anguli quos adtangentem 
. AB. faciet^ erum aquales angu^ 
lis qtfi funt in alternU circuli for- 
ticnthm > id eft angiilus A C E. 
a?qiialis eft angulo G.. & angulii^ 
B C E. angulo H. 

Prob. Duda pcrpetidiculari 
DC. cuni angulus ACD. 
fit rcftus , angulus (jui fieret in 
> li.-x.fcipicirculo, illi » eflct a;<jualis: 
fi vcro non fit rcftus ut A C E. 
primo duc reftam D C. perccn- 
trum 9 dcindc accipc in pcriphc- 
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ria aliquod pnndiim puta G du- 
canturquc redas D E. E G. G C. 
cum angulus D E C. in (c.nicir- 
culo ^ fit reclus , reliqui duo puta b 15. j, 
E C D. E D C. ^ valcnt unum c 31.1. 
recSum : fcd anguli B C E. & 
E C D. valent etiam ununi re- 
ftum , cum recfta D C. fit per- 
pendicuJaris : dc npto igitur coin- 
muni E C D. remmewt B C £• 
' «qualis angulo E D C. qui ^ ae- <* ^7^ 3« 
qualis eft angulo C H E. ergo dc 
angulus BCE. angulo CHE. 
asqualis. Rurfus, cum quadrila- 
teri D G. anguli in circulo op- 
pofiti E D C. E G C. ^ valeant e 22. j. 
duos rectos,ficut"& anguIi^ACE. f 13- 1. 
E C B . & angulus C D E. fit g a - r ^ i. 
qualis angulo B C E. remanebit/"»;''^ 
angulus G, angulo A C E. a:qua- '"^'^' , 
,Iis. Q^E. D. 
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FROrOSITlO XXXllI. 

^•^•5- ^^--^^-c-^ Superdata 

reaa AB. 
portionem 
circuli de-* 
fcrtherejqUA 
capiat angU" 
lum dato an- 
gulo rcRi^ 
lineo 4LCjua- 
Um. 

Si datus angulus fit redus , qua- 
lis eft E^ redka A B. divifa bi- 
fariam in D. certro C fpatio , 
D A, fi fiat fen-iicirculus A CB. 
,du(Sis redis AC. CB. angulus 

• 31. i. C. « erit arqualis dato anguto E. 
quia crit in feir jcirculo. Si ancu- 
lus fit acutus ut C. fitque data 
re^ia B A. ad puniftuili A. fiat an- 

bij. X. gulut D A B. '^sequalisangulo C 
duftaquead pundum A. perpen- 
diculari F A. fiat angulus £ B^ A. 
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sequalis angulo E A B. latera EB. 
EA.^ erunt aqualia: quare fi pun- « ^* '• 
<ao E. fpatio E A. fiat circulus , 
tranfibit per pundum B.quo pofi- 
to fic pergo. Cum refta F A. fit 
diameter , & reda D A. ad ejus 
extremum fit ci perpendicularis, 
^tanget circuliim: ergo angulus^^, 
D A B. « erit angulo cuicunque > ^^* J- 
qui fiet in alterna circuli portione, * ^*' ^' 
puta angulo AGB. a?qualis : ergo 
portio A H G B. continet angu- 
lum a^qualem angulo dato C. Si 
vero angulus fit obtufiis puta H, 
eadem eritdemonftratio: angulus 
enim A I B. ipfi H. ^erit a?qualis. f j,, ^. 

PROFOSITIO XXXIV. 

^^ -^ —culo ABC 

fegmmtum 
CBA. iU?- 
fcindere ca- 
fiensangulH ' ' 
B. AtjuMem 
date angulo 
reBilimo D. 

ft "Y^''^*"' tangens E F. ad punaum A. ^ j- , ^ 

I Ib fiat angulus C AE. aequalis dato D. ^ ^ , ,^ 

JL>/ portk) ABC. c capiet angulum B. ae- ^ • ^ ,* j , 

«|aakmdato.Q4B.F. O ^ '*"'* 
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TROPOSiriO XXXV. 

\c 




ar*. 29. ^ii» circuU ADBC. /i«£ rei^ae AB.CD. 
fe mutuo in £. fecuerint, reBangulum 
comfrehenfum fub fegmentis umus A E. 
£ B. £quale eft ei qtiMfuhfegmentit alte» 
rim C£. ED. comfrehenittur reSlAnguh. 

Prob. I. Redae AB.CD.lecentfeia 
centro E. re6tangulum unum, altc- 
ri erit asquale : cum omnes radii iint 
«quales. 

1. Sola CD. tranfeatpercentrumF. 

f 5, j. dividatquc redam AB.bi&riam inE.a ac 

proindcad angulosreftQs, ducaturque 

rc6i:a F B. quo fadio , cum re6^a C D. fe- 

ccturinaequalia in F. Sc non sequalia in 

£. erit re^tangulum fub inxquaHbus 

fegmentis C E. E D. cum quadrato feg- 

h 5.2. mentiintcrmediiEF.bsequaleqtiadrato 
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dimidiae FD. vel FB. fed quadiitum FB. 

eft c xquale quadratis B E. E F . quae per c 47. x* 

confequens aequalia funt rc6Vangulo 

C E. ED. cum quadrato-EF. f)emp^o 

igitur communi F E. remanebit reftan- 

gulum GE. ED. aequale rcftangulo 

iub BE. EA. a^-l^- 

3 . Rc6l:a C D. tranfiens per ccntrum 
F. re6tam AB. non dividat bitariam in E. 
dudlaque reda FB. & perpendiculari 
FG. n-aangulum iub CE. ED. cum 
quadrato F£. d erit aequale quadratod j. j, 
FD. veJ FB- re<5tangu]um etiam ilib AE. 
EB. cum quadrato G E. eft aequalc qua- 
drato G B. adde quadratum F G. )am 
cum q uadratum F B. lit xquale quadra- 
tis F G . G B. erit re£tangulum A E. E B. 
cum quadratisEG. GF . aiquale quadra- 
to F B. hoceftreaangulo CE. ED. & 
q uadrato F E. ergo cum qu adratum FE. 
iit aequale quadratis F G. G E. fi ab uno 
demas F E- 8c ^b alio E G. G F. rcmanc- ' 
bunt aequalia redtangula CE.ED. & AE. - 
EB. Q1.E.D. 

/u Si neutra tranieat pcrcentrum 8c 
le fecent utcunque , ducdtur ad intcr- 
fedlionem E. i-eda G H. tranficns per 
centnim : cum redangulum fub C E. 
ED. cfitaequaleeiquodfub HE.EG.^ 
Idcmque AE. EB. litaequaleipfi ^^pJrtem 
ElH. cruntaequaliaredlangulaiub CE.je,^j^. 
ED. 8c AE. EB. QJE:.D. 
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TROFOSITIO XXXVJ. 




^ j. Si extra cir- 

^' '°- -^ cumYBEfu^ 

watur pun- 
Bumaliquod 
A. a^ eoqui 
in drculnm 
cadant du^ 
reBd: ^ hdu 
iptidem A B. 
fecei circti^ 
iumvaQ^iUA 
autem AF. 
tsogMtihJ. ^^uod/u^totafecante AB. 
(^ extertus ajfumfta A C interfunBum 
A. ^ convexamperiphariam C. compre- 
henditur reBangulum , dquale erit ei , 

3uod k iangente AF. dejcribitur qua- 
rato. 

Prob. Tranicati.rcd^aAB.pcrcea- 
trumD.du6taquere6ta DF. cum. 
refla C B. bifariam fe6l:a fit in D, 
8c ci redta A C. adjiciatur , rcdangulum 
fub AB. 8c AC. contentum,unacum 
a 6. 2. ^^i^rato D C. vel D F. a acquale cft ci 
•' ' quod a D C. cum A C tanquam una li- 
nea fit quadrato. Sed quadratum D A . . 
b 47.1. b eft-aequale quadratis D F. F A. ergo 
dempto communi F D. remanebit qua- 
dratum F A. xquale redtanguloiiib AB. 
&CA, aE.D. 
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2. Sircdfca AE. non tranleat per ccn- 

trum « a centro D. duc perpendicula- 

rem DG. chaeciccabitreftam EL bi-_c 5.3. 

fariam , cum igitur redla E I. fit ic6ta 

bifariam in G. & ci rcfta I A. adjiciatur , 

crit rcdlangulum fub AE.&fub Al.cum 

quadrato GL daequalcquadrato G A.d C. »• 

addito ergo quadrato D (^. erit rcftan- 

gulum fub A E. & fub I A. cum quadra- 

tis I G. G D. hoc cft quacfrato D L hoc 

cft D F. xqualc quadrato D A. fed D A. 

cft aequale quadratis F A . F D. dcmptis 

crgo aequalibus DF. DL rcmanebit qua- 

dratum F A. aequalq redtangulo fub AE. 

&AI Q^E.D. 

CoroU» i. Hinc fequitur, fijLpundfco 
quovis extra circulum iumpto , plu- 
res redae circulum fe^antcs ducantur , 
rcdlangula comprehenfa fiib totislincis 
& partmus extcribribus , intcr fc cfle ae- 
qualia. 

Cdroll* 2. Duacrcdx, abcodem 
puniSfco du€tx , qux circulum tangunt > 
font inter fe aequales. 

CoroU. 3 . Ab eodcm pun£to extra 
' circulum fumpto , ducitantumpofTunt 
duae rc6be> quae circulum tooguat* 



M 3 ?^o^ 
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^36.3 



TROFosiTio xxxvn. 

A Siextra 
circulum 
FHE. 
fumatur 




aliquod' 
A.abeo" 
quepun^ 
Ro in 
circulum cadant dua reSdt AF. AB« 
velAE. & hdcquidem AB. fecet 
circulum : iUa autemA V. incidat : 
fUAutem quodfub totafecante AB. 
& exterius affumpta C A, inter 
pun^um & ronvexam ferifheriam^ 
reSangulum aquale ei quod ab in^ 
cidente A F. defcribitur : incidens 
iUa circulum tahget. 

Prob. aDuctangentem AH. 
&ad H. redamDH. cum 
. ergo quadratum AH. ^ fit ajquale 
re&Qgplofub AB. CA. & idem 
reaangulum fiib AB, CA. po- 

natur 
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natur ajquale quadrat o F A. linea? 
F A. H A. erunt sequales , latera 
item F D. H D. fiint a:qualia& 
bafis A D. communis : ergotota 
triangula « funt a^qiialia. Ergo c S. i. 
ciim angulus A H D. fit <* reftus, ^ 18. j. 
reciius etiam erit AFD. crgo AF. 
circulum tanget per coroU. i^. j* 



N O T A. 

Sele^ims hujus libri frofofttio^ 
nes funu ao. zz. ji. 3 5. 56. 
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EVCLIDIS 

ELEMENTUMIV. 

D EF IN I T 1 O N B S. 

I. Figutd 
reMinea > in 
figurd reMinea 
infcribi dicitur , 
cumfinguli^ ejus 
fgUTdy qUAtn" 
fcribttur^ angU' 

lij fingula latera ejus qua infcri-: 

bitur tangunt. 

Ut tmngulum A B C. infcri- 
ptum eft triangulo D E F. 
quia anguli A. B. C. tangunt 
latera >DE. EF. DF. ' 




O 4 i.Si^ 
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2. Similiter & fgura circum 
jiguram defcribi dicitur ,. cum fin" 
gula ejus qudt circumfcribitur y la^ 
tera y fingulos ejm figura angulos 
tetigerinty circum quam illa defcri" 
bitur. 

Ut triangulum D E F. dicitur 
propric defcribi circa triangulum 
ABC. quia fingula lateramajo- 
ris trianguli > ungulos angulos 
minoris tangunt. Dixi proprie , 
quia-ut impropric dicatGr figura 
aliqua infcribi vel defcribi , fuffi- 
cit , ut bene advertit illuftrillt- 
mus Princeps Fluflates Candalla 
ut nullus fit angulus iriterioris fi- 
gurx j cjui non tangat angulum 
aliquem , vel latus vel planum fi- 
gura? exterioris; & eo fen/u in- 
telligenda? funt propofitiones 
Hypficlis lib. 15, elementorum» 



3. ri. 
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3. FiguraaU' 
tem reHilinea y 
in circulo infcri- 
bi dicitury eum 
finguliy ejus fi- 

fcrihitury angu- 
4i > tetigerint circuliperipheriam. 
4. Figu^ 
ra vero re^ 
ililinea cir-^ 
ca circulum 
defcribi di- 
citur y cum 
cfingtila la^ 
' tera ejus 
qua circumfcrihitur , ciyculi peri- 
pheriamtangunt. 

5. Similiter & circulm in jfi- 
gura infcrihi dicitur , am circuli 
feripheria fingula latera tangit eju$ 
figura in qua infcribitur. 




6. C/V- 
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6. Circuliu autem circum ji« 
guram defcribi dicitur 9 cum circu^ 
li ferifheria , fmgulos tdngit ejus 
figura y quam circumfcribit , angu-^ 

B 7* ^^^^ ^^ 

circulo accom- 
modari » -feu 
coaptari dici^ 
tur y cum ejm 
extrema in cir- 
culi feripberia fuerint. 

Sic AB. diciturindrculQ.*e- 
commocbta non vero C D, 




J- 
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TROTOSITIO I. 




IV4. X. 



a 7. : 



b5.i. 



c 7- 
Dff. 



Indato circulo ABC 4crow- 
modAre reiiam B A. aqualem 
dat^ re&a D. ^//4 ^ir(:«Ii diametro 
B G. «^w yir W4J^r, * 

Dati circuli ducas diame- 
trum BC.fi data refta D. 
arqualis fit diametro B C. fadxun 
eft quod petitur. Si D. minor fit 
diametro : ^ abfi:indatur B E. 
sequalis ipfi D. & centro B. fpa- 
tio B E. fiat circulus E A. dida 
jam reda B A. coaptala erit *^in 
circulo B AC.&dspquaiis jpfi gE. 

& confequenter ipfi D. Q. E. F. 
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FROtOSJTIO IJ. 

» G A 

K 




Indmcutculo AB C trum^ 
Im A & C. defcribere, dato tri 
gulo I>£F. dqmmgulum. 
« TPiat tangens GH*ad punCl 

Jl A. fiatangulus H A C. * 
qnalisangulo E.. & G A B. an 
lo F. duda recfta B C. £a<auin 
^uodpetitur. 

• Prob. Am;uIus H A C. «^ 
lis cft « anguto B. & fiitiilker 
gulus G A B. angulo C. erg< 
»gulus E.angUlo B.& an^uiu 
angoIoC.& confequenter angj 
D.anguloA.^ {quaKs. Ergo tri 
eulum triatigUlo «qui angulun. - 
oa^oiii^culoinfcriptuiti. Q-B^F* 
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TROFOSiriO III.^ 
o 




^'^'i' Circa datum circulum BCE. de- 
fcribere triangulum LMO.<c^«/4«- 
^ulutn dato triangulo D. F. A. 

Dati tranguli latus AF.produc 
inG.&H. anguIoDFH. 
^equalis fiat ad centruni angulus 
CIB. & angulo D A G. angulus 
EIB. ^ ad uunda EBC. ^ ducas 



bii.i. 



c Ek 



xtS??. perpenditolafes qua» « tangentes 
erunt fcilicet M O. M L. L 0« 
fi^ coeuntes petitum triangulum 
conftituent. Quod autem concur- 
rant patet ; nam uterque angulo- 
rum ad A. & C. eft redus: ergofi 
intelligatur ducilinea B E, erunt 
dtto anguli verfus L, minores 

^ * S,.ized.yGDogIe duo- 
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duobus reftis: ^ crgo in illam par- ^ "• 
tcm protraftx tangentes concur- 
rent fimiliterque alise in alias par- 
tes pfotraAa? : ergo fict triangu- 
gulum circa datum circulum. 
Qiiod autem fit dato triangulo 2b- 
quiangulum , fic probo. In qua- 
drilatero C I B M.,anguli ad C. 
& B. « fiint redri: ergo reliqui *" ^^' ^ 
C I B, CMB • ^ duobus reAis fiint ^ J i- »•. 
,a?quales: Sed angulus CIB. a:-* 
qualis ponitur ipJi D F H. ergo 
angulus C M B. afqualis eft angu- 
lo 8 D F A. eodem modo oftendi g ij, t* 
poteft in quadrilateris BIEL^ 
C I E O, angulos L. & O. arqua- 
les effe angulis A. & D. Ergo 
circa datum , &c. Q^ E. F, . ' 



V 
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, . "Tr^ivide duos «ugaMculo* R.^ C 
♦ 9* «. I Tbifamm per rc<aas CD. BD.gc 

^^ c« pun^io ia q,uo concurreat 
b XM. puta.I>. b.ducpci'pcndicular€sDE.DG- 

D F. ad tria latera dati trianguli. Jana. 

quia trianguloram F C D. G C D an- 
.: '■ gulusCunius., ponitarxqmtisaflgula 

C. alte^uj, & wterq*c a^uJorum G* 

&F. rcduseft, Sclatus CD commu* 
c i6. 1. ncrlinca DG. «eritacqualislincaB D F. 

fimiliterque oftendctur redas D E. DF. 

efle aequalcs. Poiito ergo centro in D. 
d 9- 5. defcriptuscirculusfpatioDG.dtranfibit 

pcr punda EGF.& quia per coroU. 16.3. 

unaquaequelincarumAB.BC.CA.tanget 

circulum , patet perfcdu efTc propofitu, , 

S C H O L I U M. 

/ ' ^ Wi»f cb^nitH l^eribut trioftguti , itrjeniwtttir 

' fegmmta. qnitfimt adpimBd CQntaBt44 circnH tn- 
fcripti fcili ftt AB. ii. BC 16. AC. 18. erit 
AB. BC. iS.fnhtrahatw AC, 18. aqttaU A^E. 
C> FC. remambit 10. /r» B E. d7* B F. adfqut 
BE. vel B F. erit ^, & per confequettf F C. vel 
eC. i|. GA. "M AE,^7,^Google T^^O- 
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?ROPOSlTlO F. 




Circa datum triangulum ABC. iv#*. j» 
circulum defcribere» 

Cujulcunquc dari trianguli , duo 
aKqua latcra puta A B. B C. a di- * '°- *• 
yidc bifariam in E. & F. badqux biuu 
punfta cxcitabis pcrpcndiculares quae 
coibunt in D. vcl intra triangulunn , ycl 
in tertio latcre , vcl cxtra (dudtaenim 
EF. ficnt an^uli D E F. D F E. minorci 
duobus rcdiis : crgocoibunt) ducjjrx- 
tcrca rc^as D B. D A. D C. Quia trian-' 
Wlorum B E p. A E D. latcra BE. EA* 
iunt xqiialia 8c D E. commune & an- 
guli ad fe. rcfti, crunt 8c bafes A D. D B. 
sequalcs. Eodcm modo c erunt aequa- c 4. >*- 
ksbafes DB. DC, Centro igitur D. 
fpatio B D. dudtus circulus A B C. 
. tranlibit per pun6ta A B. C. Circa da- 
tum ergo triaigulura , circuhipi de- 
fcripfimus. QiE.F. 

S C H O L I U M. 

H'ncetiam patet metbodut^d^fcTibeiidi cWcU" 
Itnny ^M tranfibitftr trut ^i^Ua. fmBu mnm 
re^nm ctmfiittaa, 

P 5 ' -PRO- 
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t74 EXEM. EuCLIDIS 

FKOPOSITIO ri. 

Proi. 6. ^''^y^^V^ In dat0 

ctrculo 
ABCD. 
^ quadra- 
tum de* 
fcribere. 

Lacantur dxix diametri A C^ 
"B D. fecantcy fc ad angulos 
redo^ in centro E. & jungantur 
reftjc BA. BC. OD. D A. & h- 
dum cft quod petitur. 

Prob. Quatuor anguEad cen- 
trum E.ponuntur redii & quatupr 
linef EA.EB. EC. ED. gquales. 

^4.%. » ergo & <juatuor baics AB.JBC. 
CD. D A^ funt ajqudes. Omnia 
ergp quadrati latem funt a^qualia. 
Anguii vero his lateribus cpntenti 
{iint omnes in femicirculo : **ad- 

^J^-^eoquereai: EritigiturABCD. 
quadratum circulo infcriptum« 
Q.E.F. 

DigitizedbyCOOgle 



LiBCK QuAitTas. 175 
FRQFOSiri^ rii. 




Circa da- pr^. 7. 
tum circU' 
x^lum y qua* 
dratum de^ 
fcrtbere. 

Dudlisduabus diatnetris A C. B IX 
iecantibusfe ad re6tosin centro 
E. pcr carum cxtrcma fi ducan^ 
tur perpendiculares F G. F 1. 1 H. H G. 
Goeuntes petitum dabunt quadratum, 

Prob. Angoliquatuor adE. ponun- 
tnr redi,iicut & angult ad ABCD. a crgo t 2S i 
rca»FG.BD.HXTuntparallelae, fxmi- 
litcrquc re^ FI. AC. GH. b ergo figu- b 34. i. 
raFGIH.c{lpaTaUclogramma. Angu- 
lus ACH. eft raftus: cogo AngiHus 
H G A. eftredhis, eodcm modooften^ ■ 
dcturBngulos F. I. H. clIere6tos. 

De lateribus lic dico, latus IH. cft 
«qualc lareri BD. & latus HG.lateri AC. 
hoGcft BD. ergolatcra IH. HG. funr 
acqualia : ergo quatuor latera funt asqiua- 
lia. Ergo c{\ qaaciratum cuj us latera cir» 
culum tancunt per croroll. «6. lib. 3. 
Eigocircadatum, &c. Q^E.F. 
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I7(J Et EM. EuCLIDIS 
PROP05ITIO Vllh 




ivo^. s. I» ^4fo quadrato , circulum 
defcribere» - . 

a lo. I. "T ^^^^ quadrati a divide bifariam ia 

I ABCD.ducredtas AC.BD.fecan- 

-*— 'tcsfeinpun^io E. quod dicoeflc 

ccntrum circuli Ipatio E B. dc(cribendi. 

Prob. Rcdbe A F.. I C. font parallelac 

bjj. i.Sceaualcs: ei^oredtae AC. FI. bfunt 
^ parallelac 5c aequalcs, & limiliter redlae 
A C. H G. eodemque modo re6bc FGL 
IH- cfuntigiturparallelogramma FE. 
EI. E H. E G. quare cum arquales. 
Reftx BF. F A. A G. funtxquales, ip& 
dBE. EA. ED. rcetx BE. EA. ED. 
erunt & xqualcs. c Ergo E. eft centrum, 
cx quofifpatio E A. defcribatur circu- 
lus , tanget pun£la A B C D. &. conlc- 
qucntcr omnia quadrati latcra per co- 

f 29. X. roll. pr. 16. 1. 3. fln dato ergo^ &c.. 
Q^E. F. 

PHO- 
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PROPOJITIO IX. 
A 




Circd datmn (lUadratum , cir- ^''•^- 9- 
culum defcribere. 

Ducantur diamctri AC. BD. fe- 
cantcsle in pun^to E. quod dico 
efleceritrum defcribendi prculL 
Prob. Re6tae AB- AD. funtxquar- 
lcs: a ei^o SC anguli ABD. ADB. ^J*''*. 
Angulus B A D. b eft re(&us , c ergo an- ^ 11* ' 
gdi ABD. ADB. funt rmgulijcmi. * 
redbi^ eodem modo partes angulorum 
ad A. B. C. D. erunt femireSi: ergo 
omnes inter fe «qualcs; d Ergo latera *^ **- 
E A- , E B. E C. E D. xqualibus angu- 
lisfubtcnia funtaequalia. cErgo E. eft*9'J- 
centrum circuli , qui fi defcribatur ipa- 
tio EA. tranfibit per pun6fca quadrati 
ABCD.Ergocircadfttum^&c. Q.E.F< 

PJ^O^ 
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178 Et EM. EUCLIDIS 

FROBOSiriO X. 

^•3c. ^ ^ Jfofceles. 

iriangulum 
A B D. 
conptuerey 
quod haheat 
utrumqueeo-^ 
rum qui ad 
bafim funty 

AnguloYUm B. & D. duflumnli^ 

qui A. 

Sumc retfiam quamllbet A B. quac 
lic a divicktar in C. ut rc£feanga- 
lom iiib A B. B C. jequalc fit c^ua- 
drato re£tae AC. tiim centrp A. fpatio B. 
b 1. 4. ducaturcirculusi in quo b accommo- 
deturredla BD. a&qualis ipfi AC. jun- 
gaturquc recla A D. dico triangulum 
A B D. fore quxiitum , quod fic 
probo. 
j - . Du(9:a re£ta C D. c defcnbe circu* . 
' lum ACD. circa triangujtim DA C. 
cum itaquc reftangulum fub A B. BC. 
^ sequale ponitur quadrato C A. erit etlam 
, aequale quadrato BD. cum BD.scqua- 
lis ponitur ipli A C. Ergo cum a pumSio 
B. ducatur {ccans B A. rcfta B D. ab eo- 
dcmpun^to du6fca incidens in circulum 
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ACD. guorum re6tangulum & qua- 
dratumluntaequalia, B D. tangct d cir- d^j. j. 
culumin D. ergoangulus CDB. <:x-c32.}* 
^ualis eil ipfi A. in alterno iegmento , 
ergo communi CDA. addito , duo 
anguli A. 8c C D A. aequales funt 
duobus BDC 8c CD A. hoc eft toti 
ADB. vel ABD. Scd angulus ex- 
tcmus BCD. duobus internis A. 8c^ }*•«•' 
A D C f afqualis cft : ergo idehi • B C D. 
critacqualisipli CBD. vel ADB. crgog6. i. 
Tc€tx DC. DB- g aequales, cum x- 
qualcs angulos fubtendant. Sed BD. 
ponitur aeoualis ipll G A. crgo C D. 
C A. acquales crunt ; crgo anguli A. 8c " 5- '• 
C D A. h aequalcs. , Ei^o cxternus an- 
gulus BCD. dupluseftipiius A^ crgo 
cjufRem quoquc dupli iunt CBD. 
ADB. cum linguli cxtemo BCD. 
aequales fint. Tnangulum crgo, 8cc. 
Q: E. F. 

CoroUarium. 

Cum trcs anguli A. 6. D. fi- 
inul conftituant j duortim. red. 
hoc eft duos redos , liquet A. 
cffe ^ duor. redpruni. 
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PROPOSITIO it. 




^09^i^;» dquiUmum & Aifuiatigu» 
lum infcribere. 

• lo. 4. * T?5at triangulum Ifofceles qui- 

X cunque y cujus anguli ad ba« 

fim fint dupli ejus' cjui ad verti- 

j, ^^ ^^ cem & ipfi arqui angulus *> infcri- 
batur in Sato circulo E F G. 
Angulos ad bafim dividc bifii- 
riam refti^ IK H G. jatri 
quinque punfta E. H. F. G. li 
jungc lineis totidem 9 & fadum 
eflTc quod petitur, fic probo. 
Q^inque anguli EFG^ FGH. 

Dp.ized.yG00gIe HGF. 
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HGF. IFG. EFI. ponuntur 
asquales : ^ ergo arcus quibus in- c 16. 5. 
fiftunt , funt seqiiales ^ Ergo 2-429. 3. 
qualesLreftae qua: a^quales peri- 
phefias fubtendunt. Arcus E H^ 
arqualis eft arcui FG.*ergo il 
addas communem B F. erunt 
peripheriajEHF. HFG. a?qua- 
les : ergo & reh'qua.fegmenta 
FG lE. GI. EH. ajqualia : 
« ergo anguli E H F. P F F. x-^ ^7- 5- 
quales, Idemque dicendum de 
reliquis. Ergo pentagonum ac- 

Siuilaterum & a^quiangulum in- 
. criptum. Q^E. F. 
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r82 EtEM. EUCLIDIS 
FROrOSITlO XII. 

M -<* O 




Q 



fr, 11. Cirest dMtnmdrcubim A B C D. ^m- 
tagofmm GHIKL. dqtuUterum & 
^manguUm dtfcribtre. 

nafi {usca ptopo^donem xi* in 
ralp^em pent^onum in datodt- 
-^ culo , tcpciiam centrum F. & no* 
tabo in peiiphciia quinquc lincaium F^ 
f B. &c qumquc punfta angulaiia ABCDE. 
& ab iiCicm punftis a ducam tangcntcs qux 
bconcuiicntinpunais GHIKL. kquibusfi 
duxcto ad ccntium icftas GF. IF. ttc demon- 
fttabofeaum cffc quod pctirar. Etpiuno 
quidcmquodanguli onmcsfint «qualcs. Ini 
quadfilatfo AFBH. quamoianguli c valcnt 
quanioiicftos cumcujuflibcttiianguUAHF. 
HFB. tics anguli valcant duos tcftos : fim«- 
tctquclnquadiilatcioBFCL &ficdcanU: 
crtO cum anguli A. fic B. fint leai , anguli 
AHB AFB. valcnt duos tcftos , fimilitcique 
aneuli BICCFB. &ficdcaliis. ScdanguU 
a|b.BFC. fcntdafqualwob«<waic»a««». 

■ - ■ ' DigitizedbyGoOgle ^^^ 



,6.,. 
b zi. 

€32*1. 



diM, 



LlBER QjlARTUS. 185 

ctgo reliqui H. 8c I. fiint «quales , idemqae ' 
dicendum de aliis. . Ergo Qjnnes pentagoni 
anguli funt xquales. 

Quod autem latieia etiam ilnt xqualia fic 
probo. Quadiatum EI. e eft aquale quadia- * 47^ '• 
tis tam iplaram FB. BL qnam ip(aium IC. 
C F. fublatis ergo quadiatis zqualium FB. 
FC. renunent acqualia quadiata BI. IC. eigo 
re^ B L I C. iunt zquales. Kunc anguli 
FBL FCi. & continentia l^teiafiintaequa* .' 
lia : eigo f anguli BIF. FIC. funtzquaJes. ^^ '* 
Eodemque modo dicam de tiiangulis C F X* 
KFD. &dealiis omnibus. £igo cum anguli 
BFD. CFD. g iintxquales , flcanguIilFC. $^7- ^* 
C F K iint eo^m dimidia » «quales eiunt 
Uiguli I F C. C F K £igo cum in tiiangulis 
XFC CFK. anguli I F C. FCL xquales iint ^ 
duobus angulis C F K. F C BL altci alteii & 
latus FC. commune 9 leliqua latei^ h eiunt h 26. l» 
«qualia. £igo xc&x IC CK. (iiiircqiialesa 
6c dimidix ipiius IK. eodem modo oftendttt 
IB. eife dimidiam ipiius I H. & fic de aliis : 
eigo » com dimidise I C. I B. oftenix (int c- 
quales , eiunt tota lateia H I. I K, acqualia , 
^emquedjcendumdealits. <^£F. 

CmUarinm, 

Hinc , fi in circulo oaaliicanqae figura 
«quilatera & jtquiai^la meiit inicripca , li.- 
oex- perpcndiculares ad extremitates iemi- 
diametrorum ezcitatx conftituent figutam 
totidem laterum & «qualiom. aoguloium 
ciiculo ciinimiaif^am* 



Q 2 IKOf^ 
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In datofentagono quod efid.quu- 
laterum & 4^quiangulum > circulum 
infcrihere. 

.ividantur biiariamduoan- 
'guli proximi B AE» ABC. 
reftis A F. B F. quae ^ coibunt , 
putain F. cumnulliusangulime- 
dietas vareat redum< Idem fiat re*' 
liquis angulis. Quoniam igitur 
triangulorum ABF. FBC. «qua- 
lia funt latera B A. B C. & B E. 
commune , & anguli a<J B. ^ funt 
f quales, anguli BAF.BCF.& ba- 
fes A F. C F. <* erunt sequales. 
Sed angulus B AF. eft dimidium 
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an^uli B A£. ergo quogue BCF. 
ent dimidiuni anguli 6CD. 
Eodem modo reliqui anguli bi* 
fariam erunt (edi. Ducantur ii- 
militer ex F. ad fingiila pentago- 
ni latera perpendiculare$ FG. 
F H. &c. Quia tjiangulorum 
GFB. BFL. duoanguHFGB. 
GBF. duobusFLB.FBL.funt 
squales , & latus F B. commune» 
«qualia etiam « erunt latera F G. « »^''« 
F L. & his F K. F L F H. quare 
centro F. fpatio F G. ^fi ducatur f ly, 
circulus, tranfibitper pun<aaH.I. ^'/- '• 
K.L. exiftentia in lateribus penta- 
goni,s quf etiam tangent circulu, ^ cmh 
cum fint fuper fextremitate diamc- ^^- 3' 
tri ad re<atw confUmt», Q^ E. F. 

S C H O L I U M. 

Hine dmfejfmmtur, i* omms Mngtdos 
cujufcHnque fyttTA dquilaterd ^ dqui* 
anguU bifairiamfeearifer ImeMs k funBa 
duBMsinifm coeunt duA reBi. freximos 
dngulos btfecantes. x.eadem methodoin 
quacunquej^ura dquilatera & dquian» 
gulafircuutmdefcrioere. 

DigitizedbyGoOgle 



i8tf Elem. tuCLlDIS^ 
TROTpSiriO XIV. 




Pf' i4r Circa dattm pintdgonum quod 
eft aq^ilaterum & Aquianffdum^ 
circulum defcrihere. 

119.X. A ngulos A. & E, * divido 
. jL\bifariam reftis AF. FE. 

1» ij. quse alicubi ^ concurrent 9 puta 

^*' in F. hixic ad reliquos angulos 
duco rcdas F D. F C. F B. quas 
eos fecare biferiam probatiir ut in 
proxima propodtione per prop, 
26. 1. Ergo cum anguli totales 
ponantuirajquales, a?quales eruht 

€ u uimidii 9 & ^ confequenter ^qiia- 

les 
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le3 F A. F B. hifque «quales 
pmnes redac FC. FD. FE. ^ 
Ergo centrp F. fpatio F A. de- 
fcnptus circulus tranfibit per an- 
gulos pentagoni > nec uUum ejus 
latus ^ fecabit y cuni omnia cadant d 
iatra circulum. Q^^E. F, 

SCHOLIUM. 

Bodem fmfns modo ciru 
quamlibet figuram dquilateram & 
£quiangulam circulus d$f&them. 
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i88 Eleh* EucnDis 
FKOPOSITIO XV. 

A 

p circulo , fcf- 
xagonum > c^ 

(^ aquian- 
guluminfcrl' 
bere. 



Sit diamcter A D. centro D. 
fpatio femidiametri D G. fiat 
circulus C G E. fecans datum 
circulum in C. & E. per centrum 
G. duftis.CF. EB. jungantur 
AB. BC.CD.&c. eritquein- 
fcriptum hexagpnijm «quilate- 
rum & asquianguluiin. 

Prob. Reftse GC. GD. l 

centro G. & reft^ C D. D E.' a 

centro D. funt a?<juales y ergo 

triangulum DG C. eft ^quila-^ 

ajt. terum, *Ergo & afguianguluni. 

Hi 
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Hi tres anguli , ^ valent duos^3*-i- 
redlos : ergo quilibet eorum eft 
pars tertia. duorum redorum, 
Similiterque angulus D G E. 
Ergo cumCGE. EGF. cva-cij. & 
leant duos reftos. EGF. eric 
etiam pars tertia duorum redo- 
rurn. Sedillis ^ajqualesfuntan-dij. i. 
guli ad verticem. Efgo iex an- 
guli ad ccntrum G. funt ajquales. 
Etgo omnes reftaj & circumfe- 
rentiae, A B. B C. &c. quibus in- 
fiftunt c funt sequales,. Eft ergo c 26. c^ 
hexagonum xquilaterum. Quod*9-3- 
vero fit a?quianeulum patet, cum 
omnium angulorum medietates 
fint oftenfas aequales & conftare 
duabus tertiis duorum redorum. 

CoroU. Bexagoni latus , ^quate 
^fi femidiametm \ 

SCHOLIUM. ^ 

^ine facsllime triangultim Aquilatf' . j 

^^rn in circulo defcribetur duBis reBii 
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I9P ElEM. EUCLIDIS 
FROFOSITIO XVJ. 

A. 




fr. x6. tnMto circuU qmniecAgmum\ 
& aquiUmum & Aquian^ulum f 
defcribert. 

«1X.4. * Tnfcribe in dato circulo 

JLpentagonum aequilaterum 

AEFGH. & eidem ad pun* 

W 2. 4. 6tum A. *> infcribe triangulum 
aquilaterum AB C. hoc pofito " 
cum tertiam partem citcumfe- 

cj6.6rrentiaB «fubtendat AB. boc eft 

^^' quinque quindenas » duo yera 
pentagoni latera, AE. EF.- ea- 
rundem quindecimarum fubten-r 
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dant fex. Si ab ipfis A £. £F. 
fubtentibus fex , ipfam AB, 
fubtendentem quinque tollas , 
fupererit B F. fubtendens unam 
decimamquintam totius. £r^o 
fi quatuordecim ei xquales in 
circulo ^ accommodentur > erit <* ». 4- 
quindecagonum a?quilaterum & 
«quianculum « cum finguli an- c 27. j. 
guli f(d3tendant arais arquales 
tredecim laterum quindecagoni. 
Q^^E. F. 

S C H O H U M. 

Onmes frefpfittmus h^ui UM cum 
pmt prohUmat^ kjufdm valoris cenferi 
foffimt , qtiiunvu a tj^ufdmn intt^ 
frdtcifuiu numtrimtiur, f^&if^ 
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EVCLIDIS 

ELEMENTUM V. 

Hujus Elementiquinti Vi- 
truvius autorcm prasdi- 
cat Eudoxium Gnidium, 
qui Platonem comita- 
tus eft in -^gyptum, 

T>EFINITIONES. 

Tars eft magnitudo ma-^ 
gnitudinis , minQT majoris » 
cum metitur majorem. 

Ideft, qiise aliquotiesfumptaj 
majotem ipfam prxcifc con- 
ftituit : fic unitas, eft pars ter- 
narii, quia ter fumpta fecit tema- 
rium. Atque hajc eft pars^propric 
difta & quse vocatiir Aliqmta^ 
Impropric vero didta pars , efl: 
quiz aliquoties fumptay vel fuum 
tdtum excedit , vH ab eo deficit : 

fic 
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fic binarius numerus , eft rmpro- 
jprie difta pars feptcnarii , quia 
ter fumptus , deficit : quater au- 
temfiimptus excedit: atquehacc 
pars dicitur Aliquanta. Imo Eu* 
clides libro j^ non vocat partem, 
fedpartes, & bene guiaguatuor 
noneftpars numeri fex, (edejus 
duje partes tertia:, In generfcfic 
poflet definiri. Pars efi minoY& > 
homogenea quantitasj qu£ aliquQ- 
ties repetita , metitur vel excedit 
ftfum totum. 

. Similiter & fi definitio Pdrtis » 
prout traditur ab Euclide , tan- _ 
tum conveniat quantitati conti;- 
nua: , qu« fola proprie fecundum 
Phiiofbphum appellatur Magni- 
tudo , cum tamen numeros fuis 
quoque coriftitui. partibus du- 
'bium fit nemini , fic fbrte com- - 
' modius potuiflet exprimi. Vars efi 
minor quantitas , qujt metitur ma- 
jorem. Ututfit, in fequentibus, 
'partisnomineutar, cuminquan- 
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titate continua , tum indifcreta? 
imo brevitatis gratia frequen- 
tius utar numeris , quorurt ta»- 
ttren loco poterit quilibet tttr- 
gnitifdines tot pahnoniin intel-' 
Ifgere qwt nimieris expriitieir- 
tur. 

%. Muitiplex oiitem efi 
imjm quantitasy quam me^ 
titur minor. 

V M ultiplex nil aliud eft quam 
jIVJL eadem quantitas aliquoties 
repetita. 

5. RafiQefidu^umqUian^ 
fit^t^fmemfdem^nerisiinu^ 
fmqti/eddmficund^ mn^ 
futam hahitudo. 

Q^od EwMis ^fo^it '-^4 hotc' 
Cam^iis vertk mpwm > 

dft , ^uando du(fe qumtitateife 
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ejufdem geneds , ut duo nudaeri». 
dux Unea? , duaei Cipetiicies y duo 
folida ( nec enim linea cuni fU- 
perficie, aut linea alba cuRi (o* 
nora , ut fic , pofTent co^fefri $ 
cum fint divcru generis ) inter 
ie comparantur ; (beundum c^t 

i»acitatem hoc eflrearceiTum , dt>t 
'eAum aut a?(jualitatem 9 appeK* 
laturha?c comparatioaut hdhittir 
cfo iputtia Ratio^ Obferyabil 
vef6> requiri femper.duasquatV' 
titates : nihil enim habet ratio* 
nem ad feipfiim > & decempeda 
fditarie confiderata ,v nec major 
. efl: > minor , aut a?qualis« 

H^ec porr5 omnis comparfitia 
in capacitate quantitatis funda^ 
tur , iecun^um quam upa quanti- 
tas aliam continet vel accyrate» 
vel ex parte tantum 9 vcl cum 
exceffu. Ciim aut(^ in omni 
ratione duq fint termini Arifefp-' 
dens 8c Confequens qui ad invj;^ 
€cm referuntur : Ule in nomr 
R i nati- 
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nativo efFerri folet , hrc in alio 
cafu : exempli gratia linea fex 
palmorum eft dupla linea: trium : 
antecedens eft linea fex palmo- 
rum ; confequens, Jineas trium. 
Exceflus antecedentis fupra con- 
fequentem vei confequentis fiipra 
antecedentcm dicitur Differen- 
tU teminorum. Ratio Rationalis 
cft quar eft inter quantitates com- 
menfurabiles & numeris poteft 
cxprimi, ut ratio dupla, tripla, 
&c, Hatio Irrationalis eft ea quar 
eft inter magnitudines quamm 
tiullaeft communis menfuraqua; 
ullanumero poflit exprimi : ex- 
empli gratia inter latus quadrati Sc 
ejus diametrum. 

4. Troportio efi ratiomm 
Jimilitudo. 

Gra?cc dicitur dvttxtyitc , (en- 
fus v^ro hic eft. Quemad- 
modum comparatio capacitatis 
duarum quantitarum dicitur ra- 

tio : 
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tio : Ita fimilitudo duarum vcl 
plurmm rationum dicitur Propor- 
tio. Ex gr. Cum fimilis fit ra- 
ticyii. ad 4. quae 9, ad 3. idco di* 
cointer has «juanritates eflepro- 
portionem , guia cft fimilitudo 
ratiorium. 

Proportlodivitur iu Aritbme'^ 
iicam , Geometncafn , ^ Mufi^ 
eam. Arithmetica ejt quando tres 
nl ptures numeri per eandem dif^ 
ferentiam jrogrediuntur , uit hi* 
numerf 4. 7. 10. eft enim difFe* 
rentia 4. & 7. asqualis differen- '^ 
tia: 7.& 10. hsBC proportiodici* 
' tur Arithmetica quia invenitur 
inter ntimcyros in ordine fiio na.. 
turali fiimptos piita i. 2. 5. 4, 
5*8fc. 

Geometrica efl fimititud^ ra^ 
tionum inter tres ^ vH flures 
quanmates ut inter numeros z. 
6. r8. eft enim rario z. ad 6. 
'fimih's rationi ^ ad 18. namu*- 
traijuc ratio cft tripla. Ha?cque 
Rj lola 
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folaeft proprie difta proportio> 
i& quam hic definitEudides. 

Troportio Mufica efl quandotres 
magnttudines ita ordinantur ut ea- 
dem fit ratio prima .ad tertiam » 
qu<e differentia frima & fecunda , 
ad differentiam fecunda ^teftiay 
ut 3. 4, <J. Sunt in proportione 
mufica, quiaeadem eft ratiopri- 
mi numeri j, ad tertium 6. qua? 
difFerentia? primi & fecundi , quac . 
eft I . ad difFerentiam fecundi & 
tertii ,- quse eft 2. dicitur vero 
harmonica , quia confpnantes fa- 
cit fonos , inter quos invenitur. 

f. Rationem habere inter 
fe quantitates dicimtur, qua 
poffimt multiplicata fefe 
mutuofuperare. 

Qiiia ratio eft duarum quan- 
titatum ejufdem generis 
mutua fecundiim^menfuram ha- 
bitudo, proptere^ quantitates qua? 

ratio- 
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rationem habentintcrfe, debent 
efle tales ut fe mutuo ftperare 
poflintt nam quantitas qua?me- 
titur alteram , . poteft eam fupera- 
rehjnc. 

Colligitur I. inter lineam & 
fuperficiem > inter fuperficiem 
& corpus , inter lineam fini- 
tam & infinitaiii , inter angu- 
lum reftilineum & contaSu^» 
nullamcfle rationem, quiaquan- 
tumuis horum unum multipli- 
plices , nunquam tamen aliud 
fuperabit. 

Coll. 2. Inter diagonalem & 
latus quadrati efljb rationem, 
quia ita poteft multiplicari ut 
latus excedat diagonalem ', fed 
ha?c ratio dicitur irrationalis 
quia non poteft exprimi nu- 
meris. 

CoII. 3. Inter curuilinea & 

re(5HIinea efle rationem cum in- 

ter ea fit a^qualitas & inajqualitas : 

nam Hippocrates Chius Lunu- 

R 4 lam 
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lam crefcentem > & Ardhttne^ 
Parabolam quadravit y &:VfbsU$ 
inteirangulos reAilineos &*cunii4 
lineos «qualitatem.demonftravit 
lib. 5V in primum Euclid. ad lu 
axioma, 

6. Ineademratime qmfhi 
titates dicuntur effe\ prima 
udfecundam , & tertia ad 
quartam, cum prim£ & ter^ 
ti£ aquemulttplicia , aje^ 
cund^e & quarta acpiemid^ 
tipUcibm ^ cpialifcmqae jit 
h£c muki^icatio%utrumque 
iA utr^que velmidejicimit^ 
"vei md £qualia fmt ^ vei 
una excedunt , fi ea fumaf^ 
tur \ qu£ inter fe reJ^OTif- 
dent. 

AS^nb oftendit Eucli^e^ 
guoinodo poflimus ^ogno-'* 
fcere utru <juatuc«' qaamitates Sne 

ia 
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in eademratione, i<^. ^quemul- 
tiplica , inqutt , primam quanti- 
tatem & tertiain. i^. ^quemul- 
tiplica (ecundam&quartam. j*^. 
conferas moltiplicem prima? cuni 
tnultiplici fecundae , & multi- 
plicem tertia: cum multiplici 
quarta? ^ & vide , utrum quo- 
tiefcunque multiplex prima: dc- 
ficit a. multipHci fecunda: , vel 
aqualis eft , vel excedit , etiam 
ihultiplex tertiae tupc deficiat ^ 
multiplici quarta? ^ vel segualis 
fit vel excedat : tunc enim fi 
id fiat, certo concludas , has 
quatuor quantitates effe in ea- 
dem ratione , fi non fiat , nega 
efle.. - . 
• 

8 6 12 9 . 

A. B. C. D. 

^ Exemplum: volo fcit e utrum 
fe« quantitates A, B. C. D. fmt in 

eadem 
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2.Qi Elem. Euclidis 
t^A^ ratione : i^r «quemulti- 
plico A. & C. puta per binarium. 
z». asqueinultiplico. 3. &D.pu- 
ta pep tern^rium , ut fe<5luin vir 
des fiiperius. 3^* CQi^feo multir 
pHcem prima? 8. cum mukipli^i 
fecupdse 6. & inultiplicem terti» 
iz, cqm mHltipJid quarta?5>. S^ 
video noi^ tantiim multipJieern, 
fecui>das deficere a multiplicl 
primat > fed multipliircm qu^tar 
; deficere a multiplici iertia?% 

12 iz 18 18 
4263 
A B C D, 

Deinde iterum f quemultiplico 
A. & C. puta per ternarium*: fi* 
militerapquemultjplico B. & D. 
puta per fenarium (eadem eft ratio 
de quocunque numerp pet quem 
.Tquemulriplices ) tum video 
mulripliaem prima? sequatem 
€(k multiplici mnni^ : §: mHrf-i 

tipli^ 
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tipHcem tertlT multiplici quar- ^ «-'^ 

8 i(S 12 24 f 

A B C D. - ^ 

Tertio sequemultiplko A. & • 

C.puta|)erbinariHmj fletjucmal- ^ 

riplicQ etiam B» & D. puta pef 

oftonariuni & adverto multijplt»- 

ceni primce 8. deficere a multi^ ^ 

plid (iecunda? 16. & multiplkem 

tertia^ 1 2. i multiplici quait« 24. 

^& qma (pialiteramque ^quemul** 

tiphcem illas quantitates » fem>- 

per fe hj^>iet multiplex prim^ ad 

multtplicem recunda? 9 ut (e habet 

^ iimltipfex teKjiac ad muUipIkem 

quarta? , id efl: firtjul deficiunt 

vel excedunt vel fiint ajquales y 

^ofterea conckido efle quatuor 

Blasquantitates proporttonales^ t 

^eaiato prtmaim in eadem ratione 

tafe ad fecundam in qua^ft tertia 

■ -, ' DigitizedbyGoOgle» 
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16 15 24 25 
436 5 
A B C D. 



Alterum exemplum. Propo- 

^* nantur alja? quatuor A B C D. 

2 5 1°. a?quemultiplicoA.&C.puta 

? >^ perquaternarium. 2°. arquemul- 

^ tiplico B, & D. puta per quina- 

rium. 3^. Video multiplicem 

prima?' i(J. fiiperare multiplicem 

fecunda: 15. multiplicem vero 

tertix 24. fiiperari a multiplici 

quartae 25. quare concludo duas 

quantit^tes non efleineademra- 

tione ,, quia fi effent in eadem ra- 

tione j quadruplum tertia? fiipera- 

ret quadruplum 4«. Sicut qua- 

druplum-primjc j fuperatquadni- 

plum fecundar. Id enim fieride- 

bet qualifcunque fit multiplicatio. 

Quarelicet duplum primaf fupe- 

ret duplum fecundce , & firaiUter 

duplum tertia? fiiperet dupliim 

-DigitizedbyGoOgle 011^^- 



LlBER QUINTUS. 20^ 

quartse. Tamen non poteff inde 
coUigi quod fint proportionales ^ 
quia ut fint proportionales opor- 
tet ita fieri fafla quavis multipli- 
catione. 

S CHOLIUM. 

Hxc funt qux ad verba & 
fenfiim Euclidis nunc oc- 
curriint, Quod ad rem ipfiim ^ 
nunquam judicavi definitionem 
illam pofle infervire tyronibus : 
cum tradatur per obfcurius. Sic 
itaqueillamaliterenuncio. ,Qua* 
tuor quantitates dicuntur ejfe prO'* 
fortionales y cum frima eodem 
modo continet fecundam y vel con-» 
tinetur a fecunda y quo tertia conti^ 
netquartam vel continetur kquar^ 
ta. Nam quatuor quantitates efle 
proportionales » eft primam itafe 
habere ad iecundam > ficiit tertia 
fe habet ad ouartam : hoc autan 
aliudnihil eftj quam primamita 
efle majorem vel minorem fe- 



Z06 ElEM. EUCLIDIS 

cunda , ficut tertia major eft vcl 
niinor quarta. Si autem res ita fe 
habet, primaeodem modocon- 
tincbit fecundam, yela fecunda 
continebitur, quo tertia contine- 
• bit tjuartam vel a quarta contbe- 
bitur. Igitur quatuor quantitates 
dicuntur proportionales , cum 
prima eodem modo continetfe- 
cundam , vel continetur a fecun- 
da , quo tertia continet quartam 
vel continetur a quarta. 

Nota hanc definitionem con- 
vcnire tum quantitatibus rationa- 
libus, tum irrationalibus. Super- 
eft tantum explicandus ille mo- 
dus continentias vel contentionis 

3ui dicituridcm. Ille autem mo- 
us dicititr idem dupliciter,primo 
cum prima qnantitas continet fe- 
cundam aut continetur a fecuhda 
toties exafte , quoties tertia con- 
tinet quartam , aut* continetur a 
quarta exade , ita ut nulla pars 
fiperfit V. g. lineaduorumpednm 

toties 
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toties continet lineam unius pe- 
dis, quoties linea 6. pedum con- 
tinet lineam 5, pedum. Simili- 
^terque linea unius pedis toties 
continetur in linea duorum pe- 
dum^ quoties linea j. pedum con- 
tinetur in linea 6. pedum. Et pro- 
inde 4, illa? linecE dicuntur pro- 
portionales. 

^ Sccundo, ille modus continen- 
tiat vel contentionis dicitur idem 
cum prima fecundam', & tertia 
quartam ajque continet -^ & pri-i' 
terca eandem partem j vel ealdem 
patltes ; vel cum prima , cum tali 
fui parte aut talibus partibtis con-* 
tinetur in fecunda , quoties tertia 
curaeadein, aut talibus partibus 
contineturin quarta. Utlinea 10. 
pedum continet toties lineahi 3. 
pedum & taleni infuper cjus par-s «^ft 
tem , quotics lineam 6. pedum ^^ . 
qualemve ejus partem continet 
linea 20. pcdum. Nam linea 10. 
Qontinet ter linearri trium pedum 
S z Scinr 
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& infuper trientem ipfuis terna- 
rii, ficut lineaio. pedum ccMiti- 
net ter 6. & infuper trientem 
ipfius fenarii. Similiter Imea 12. • 
pedum toties continet lineam 5. 
pedum & tales ejus partes^ quo- 
ties lineam lo. pedum qualefve 
e)us partes continet linea 14. 
Rurfus linea 5. pedum cum ta!i 
fui parte continetur in linea lo. 
pedum ficut linea 6. pedum cum 
tali fui parte continetur in li* 
pea 20. pedum. Similiter linea 5. 
pedum cum talibus fui partibus 
continetur in linea 12. peciuin^ 
ficut linea lo. pedum cum talibus 
fui partibus continetur in linea 24«, 
pedum« 

7. Eandemautemhaben^ 
tem rationem quantitates ^ 
vocentur ^roportionales. 

am quse habent eandem ra- 

tionema habent rationum fi- 

^ , mili- 
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militudincm feu proportionein. 
Quod fi proportio npn interrum- 
piturj dicitur continua prdpor- 
tio y q^ualis eft in his numeris 4. 8. 
i(S. 32. qui propterea dicuntur 
continuc proportionales : fecus 
autem dicuntur ,tantum propor- 
tionalesut^. 2.^.5. 

8. Cum vero aquemulti^ 
plicium^ multitlex frima\ 
excejferit muttiplicem fe^ 
cund£ : at multtplex tertia ^ 
non excejferit multiplicem 
quarta : tunc prima ad fe- 
cundam , majorerH rationem 
haberedicetur^ quam tertia^ 
adquartam. 

16. 15. 24 25. 

4. 5; 6. 5. ; 

A B C D. 

S C B O L 1 V U. . 
el potius ut in fcholio ad dc- 
fimtionem. 6, a contrarip 
S 3 * tunc 
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tunc primaad fecundam majorem 
rationem habet quam tertia ad 

3uartam cum primum antecen- 
ens magis continet fuum confe- 
quens quam altenim antecenden* 
uium confequens, & contra. 

9. ^ropoTtto vero intri^ 
bus ad minimim ierminu 
conjijiit. 

Cum proportio fit rationum 
fimilitudo : ratio autem fit 
duarum magnitudinum ejufdem 
generis comparatio, duarum una 
dicitur antecedens > alia confe* 
quens : in proportione , ad mini- 
mum duo reg^iruntur antecc- 
denda, & duo con/equentia: quia 
tamen medius terminus poteft 
cfleconfequens prima; & antece- 
dens fecunda? rationis , propterea 
proportio poteft eflfe in tribtis ter- 
minis, nimirumqua^continuaeft 
ut I (5, 8. 4» qu{ vero non eft con- 

tinua» 
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tmin, poftulac quator terminos 

Ut 16.4. 12« 5. 

I o. Cum autem tres quan" 
titates proportianales fue* 
rint : prima adtertiam dici- 
tur duplicatam habere ratio^ 
netn^ eam quam habet adfe^ 
cundam. At cum quatuor 
quantitates continue^roporr 
tionales fuerint : prima ad 
quartam dicitur triplicatam 
habere rationem , eam quam 
iiabet adfecundam : &Jem^ 
fer deinceps uno ampliis^^ 
quandiu proportio extiterit. 

Diflferunt ratio dupla&ratio 
duplicata > itemquem ratio 
tripla, & ratio tripUcata, utifla 
oftendunt^exempla. 

(54. i^. 4» t. 

A- B. C. D, 

T^ S 4 Pri- 
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• Primum fint quatuorquanti- 
tates A. B. C. D. continue pro- 
portionales , nulla ex ipfis^erit 
ratio dupla vel tripla , & erit ni- 
hilominus in ipfis una ratio dupli- 
cata & una triplicata : quia ratio , 
jpnmx ad fecundam erit inter 
primam & tertiam dufilicata. 
Erit porro illa ratip primar ad /c- 
cundam quadrupla. Quartx ad 
tertiam quadrupla duplicata , id 
eft quater quadrupla fcu fcxdc- 
cupla, -Primaj ad quartam qua- 
drupla triplicata , id eft qilater 
quater quadru^la , id eft quatcr 
fcxdecupla , id eft , fexagequa- 
drupla. 

Secundum. Sint quantitatcs 

I. 2. 4. 8. 

quatuor E. F. G. H. continuc 
proportionales , erit prima fub- 
dupla fecunda*. Secunda tertiar. 
Tertia quartar : Erit tainen ratio 
prim^ ad tertiam dupla rationis 
quam habet prima ad fecundam. 
. ' Erit 
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Erit item ratio primaj ad quar- 
tam» tripla rationis quam habet 
prima ad fecundam , nec tamen 
critprima dupla tertiaf, fedejus 
fubquadrupla: nec prima eft tripla 
quarta» , fub eju$ fuboftupla. 

_ Uno verbo difcrimen aperio. 
Inter duas quandtat^s non dici- 
tur efTe ratio dupla nifi una pra?-» 
cife bis alteram contineat : dici- 
tur autem efle ratio duplicata» 
quamcunque habeant inarquali- 
tatem > modo bis ea repetatur 
comparatio qux eft inter primum 
& fecundum terminum : & tripli- 
cata , fi tertio eadem inftituatur» 

II. Ho^ol€g£ quantita^ 
tes dicuntur effe anteceden^ 
tes midem antecedentibus ^ 
conjequentes vero confequen-- 

tibus. 

1.4.8. ?t- 

Si proportionalesfuntABCD. 
& ut prima ad fecundam , ita 
tertia 
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tertia ad cjuartam : homologar 
dicenter prima & tertiainterfe, 
lecunda item & quarta inter (e, 
quia eafdem vices gerunt prima 
& tertia , & fimilitcr fecunda & 
qtiarta. 

Sequuntur modi argumentandi in 
prcfortionibm , qui inferiusjuif locu 
demonjlraiuntur. 

12. Alterna ratio . eft 
fumptio antecedentis adan- 
tecedentemy & confequentu 
ad confequentem. 



Q 



uia Gcomctra? quinquc di- 
verfas conclufiones colli- 
gunt ex una quatuor quantitatum 
proportione , propterea quinqut 
jDodos illarum conclufionum 
nunc dcfinit Euclides. Primaeft 
alterna, hoc cft pern:utata ratio , 
fcu permutando quantitatcs & 
comparando ipfas anteccdentes 

inter 
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inter fc , & ipfas confequcnte* 
interfe. 

9» 3. (J. 2. 
A. B. C. D. 

piita cx eo quod proportionalcs 
funt ABCD. ertcjue utA.-ad 
B. ita C, ad D. inferam* erra 
permutando ut A. ad C. ita B, 
acjD. . 

13. Inverfd ratio , eji 
jumptio confequentis inftar^ 
antecedentps ad anteceden^ 
temyelut confequentem. 

Securida fpecies feu modus ar- 
gumentandi dicitur inverfa 
ratio > quando confequens inftar 
antecedentis fumitur , inverten- 
do fcilicet terminos proportio- 
nis , & ad antecedens velut ad 
con(equens comparatur. Nam 

• 9 ? ^ * 
quia eft ut A. ad B, ita C. ,ad C. 

Ergo 
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Ergo invertendo inferam ut 

B.adA. itaD.adC. 

14. Compojitio ratuh 
nis^ eft fumptio anteceden" 
tiscum cmfequente^ velut 
mius ad ipfum confequen^ 
tem. ^ 

Tertia fpecies dicitur com- 
pofitio rationis cum ante- 
cedens fimuL cum confequente 
inftar unius fiimitur , & ad confe- 
guenscomparatur. Sic^ Quiaeft 

9 ? 6 t 

ut A. ad B. ita C. ad C. ergo 

componendo erit^ ut AB. adB. 

8 * 

itaCD.adD. * 

if. T^ivifo ratimis efi 
Jumptio excejfus , quo, con^ 
fequentem Juperat antede^ 

o,.ze;.yGoogie dens^ 
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dens , ad ipfum confequen- 
tem. 

Hoc eft comparatio difFeren-» 
tise terminorum cum alteni- 
tro ipforum. 

9 j 6 2 
Ut quk cft ut A. ad B. itaCadD. 
crit dividendout 6. ad j. ita4*ad2. 
vel ut 6. ad p. ita 4. ad 6. - 

16. Conver/io rationiSi e(i 
Jumptio antecedentis adex- 
ce£um > ^«^ fiiperat antece- 
dens ipfum cofyequens. 

Hoc eft > comparatio unius 
termini cum difFerentia ter- 
minorum. 

ut quia ctt ut A. ad B. ita C ad D* 
Erit convertendo rationem, ^ 
ut^.ad 6.ita($.ad4. 
vel ut 5. ad <$• ita 2. ad 4. 
Unde vides quod conyerfio eft 
divifionis iriverfio. 

T 17. Ex 
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i/- Ex £qualitateratio 
^fi^fiplures duabusjint quan- 
titates , & his ali(£ multitu- 
dinepares^ qu£ binajuman'^ 
tur- in eadem ratione : cum 
utinprimis magnitudinibm 
frima ad ultimam ^Jtc&m 
fecundis magnitudmibus ^ 
frima ad ultimam fe ha^ 
beat. Vel. 

Sumptioextremonim , |)erfub- 
ducftionem mediorum. Ut fi 
fint plures magitudines. 

\ ^^ 4 
A B C 

Et ali« totidem, 

6 2 - 

D E F \mxic 
bina^ in eadem ratione hoc eft ut 

, A. acl 
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12 ^ 6 

A. adB. quidpiam. ita D. adE. 
quidpiani, & ut B. ad C. ita. £• ad 
E. erit ex secjuo ut in prioribus 

A. ad ultimam C. ita in pofte- 

6 1 

rioribus D. ad F. NuUum nu- 
merum oportet opponere ipfis B. 
& E, quia hic non agitur deipfo , 
fed in fequentibus. Continet au- 
tem «equalitas radonis duos mo- 
dos argumcntandiex propoitione 
plurium , quam. quatuor quantita- 
tum: hos duaj fequehtes definitio- 
nes explicant. 

iZ.Ordinata pr^porti$ 
ejiy cumfuerit quemadmo* 
dum amteeedens dd confe" 
quentem^ ita antecedens ad 
confequentem : fuerit etiam 
ut conjequens adaliud quid- 
piam\ ita confequens ad a^ 
liudquidpiam. 

T 2 : Dici^, 
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Dicitur oxdinata proportio, 
qua dux partes.proportio- 
niseundem fervant fuarum ratio- 
num ordinem. 

12 ^ 4 
A B C 

<J 5 2 

D E F 

Exemplum, eftoutrufqucpar- 
tisprimaratioeft duph) fecunda 
ratio eft fefquialtera* Condudi- 

tur quod ut eft A. ad C. ita eft 

6 2 

D.adF. 

ip. Terturbata autem 
proportio eji , cum trilmpo^ 
fitis magnitudinibusy& aliis 
qu£ fint his multitudinepa^ 
res: ut inprimis quidem ma^ 
gnitudinibus fe habet ante^ 
cooQie cedens 
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cedens ad confequentem : ita 
in fecmdis magnitudinibus 
antecedens ad cmfequentem: 
ut autem inprimis, magnitu^ 
dinibus confequens adaliud 
quidpiam : jtc in fecundis 
magnitudinibuf quidpiam 
ad antecedentem. 

Hoc eft, cum utin pririiis, 
piirna fe habet ad fecun- 
. dam , ita in fecundis (ecunda ad 
tertiam-5 & ut in primis fecunda ad 
tertiam, itainfecundis, primafe 
habet ad fecundam , dicitur.hsec 
y proportio perturbata , quia una 
proportionis pars non fervat or-^ 
dinem rationum^ alterius ' partis, 
Exemplumefto. 



12 


6 


4 


/ 


A 


B 


C 




6 


4 


2 




D 


E 


F 






T 


3 


In 








jitizedbyGoOgle 



mmm 

111 Elem. EUCLIDIS 

In prima propofitionis parte, ra- 
tiodupla prascedit fefquialteranu 
Inftcunda partefequitur^ 
Concluditur tamen perinde at- 
Gue in proportione ordinata. 
Quoduteft 

12 4 

A ad C 

Siccft 6 2 

D ad F 

Axioma ex Tacqueto. 

Datis tribus quantitatibus dabilis 
efi quarta ad quam tertia talcm ra- 
tionem habet , qualem frima adfe' 
cmdayhoc efi.quotiesprima-continet 
relcontineturafecunday totiester- 
tiacontinet vel continetur a quarta. . 

N O T A. 

"^ Cum perplurim* hujus libri propofi- 
tiones tamquam axiomata haberi pof- 
iunt, fubindc fimpliciterhullaadmbita 
demonflratione declarabo. 

AcutiflimiTacqueti Mcthodus lau- 
danda , fed ne in totum vidcar diicederc 
a Foumierordiacm propofitionum pro- 
lcquar. PRO- 



LiBER QUINTUS. Z2J 
• ■ •■ ' 

F R O F O S I T I O 1. 

3. I. 5. I. ^ Si fint quotcunque rb; t. 
A. JE. C. F« magnitudines quotcun^ 
6. 2, que magnitudinum ^- 
G.H. qualium numeroyfin" 
guU fingularum dquemultiflices\ 
quam multiflex eft unius una ma- 
gnitudoy tam multiflices erunt & 
omnes omnium. 

Id eft quia * aequemultipliccs j^ ^^^ 
funt A. ad E. & C. ad F. Si A. 2. 5^ 
&C, jungantur in G. fimiiiterque 
E.&F. in H, quam multiplex erit 
' A. ipfius E. & C* ipfius F. tarh 
multiplex erit G. ipfius H. 

Prob. Quia tam Q. quam H. 
sequali numero partium continen- 
tiumac contentarum augentur. 



T 4 VRO- 
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224 ElIM. EUCLIDIS 
, . TROPOSITIO 11. 

rt. 1. 6 342 SifrimaA.ffcund^ 
A. ^. C. D. B. aquifueritmulti" 
9 ^ 15 10 plexydtque tertia Cr 
E. F. G. H. quart£ D. fueritaU" 
tem & quinta E.fecunddB. aque 
multiflexyatque fexta F. quarta D. 
erit & compofita pima cum quinta 
E. nempe G. fecunda B . aquemul'- 
tiplexy atque tertia C. cumfexta F. 
ncmpe H. quarta D. 

Prob. exliypothefi fecundaB. 
& quarta D.pari numero con- 
tinentur in fuis multiplicibusA.& 
C.nempe bis. Similiterque eadem 
fecundaB.& quarta JD.parinumc- 
rocb^tinenturin fuis aliismulti* 
plicibus E. & F. nempeter. Ergo 
per pritcedentem , continebuntur 
etiam pari numcro in multiplici- 
buscolledis, hoc eft ficompo- 
naBitur A.& E. ut fiat G.fimiliter- 

3ue F.& G.ut fiat H. quemadmo- 
um G. 1 5 . continet B . 5 . quin- 
' quieSrfltaH. io,continebitD.2. 
quinquies. ^ PJRO- 
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LrBER QuiNTus. 225 
RROPOSITIO III. 

4 2 6 3 SifitprimaA.fecun-rkt. 
ABCD d^B. dquemultiflex, 
_8 12 atque tertia C. quartA 
E F D. fumantur autem a- 
quemultiptices E. & F. priw^e A. 
& tertia C : erit ex aquo fumpta- 
rum, Htaque utriufqtte aqumul'- 
tiplexy alteraquidemE. fecunda^ 
B. altera autem F. quartA D. 

Prob. Ponuntur B. & D. ar- 
qualitercontineri in fingulis 
A. & C. ergo asQualiter » conti- a i. j. 
' nentur etianrin iifdem pari numc- 
ro multiplicatis in E. & F. 



PRO- 
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226 £l.EM. EuCLIDIS 
PROrOSlTIO IV. 

4263 SlfrintaA.adfecun- 
A B C D dam B. eandem hahtte" 
8 6129 ritrationemactertiaad 
/^•4- E F G H quartam : etiam aqui" 
multiflices prima E. & tertia Cj. 
ad aquemulnpUces fecunda_ F. & 
quarta H. juxta quamvU muUifll'^ 
edtiohem eandem hahehunt ratio^ 
nem , ft prout intef fe refpmdent s 
fumpta fuerint. 

Pofita &explicata fuperius a 
nobis definitione 6» hanc 
poprofitionem fic brevitcr per- 
* llringo, 

Ratio patet prsefertim ex fcho- 
lio 6. def. utiquc idem eft quatuor 
quantitates in eadem efle ratione . 
&earum «quimultiplicia veluna 
deficerc vel una excedere vel una 
f qualia effe, quemadmodum idem 
cft& vel conferre fingulas B.& 

D.ad 
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LlBER QUINTUS. 227 

D, ad fingulas A. & C. atque B. 
& D.. asqualiter multiplicatas ad 
A.& C. pari inter fc numero mul- 
tiplicatas. 

CoroUmum* 

Hinc etiam patct veritas ra- 
tiopis convcrfe. ]S[am fi A. 
eft ita majus ipfb B. ficut C. 
ipfoD. eft evidens B. itaminus 
fore iplb A. ficut D. ipfo C. 
minus eft. Nec minus foret 
cvidens fi A. & C. fijmpta ef- 
fent sequalia > aut minora ipfis 
B. & D, 
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228 ElEM. EuCLlDIS 
FKOFOSITIO V. 

rk 4. E 4 F '2 ' Si magmtudo A. 
C 8 D 4 magnitudim B. ita 
A 12 B 6 mtdtiflex fuerit : ut 
abUta C. ablat£ P. ettam reliqua 
E. reliqua F. ita multi^ex erit 9 ut 
tgta A. totius B. 

Patet. Sit enim A. duplum 
ipfius B. & pars^blata C. du- 
plafimiliterpartis ablatac D. er- 
go fi refidua E. non cft duplex re- 
iidux F. omneis partes totius B. 
non continentur in omnibus par- 
tibus toties A. ficut totumin to- 
to, Eft ergo refidua refidujc ita 
. multiple2c> uttotatotius 
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CIjBER QjlINTUS. zz^ 
FROFOSITIO VI. 

G 2 H 5 fG 8 H ia Si duArka 
E lo F 15 E 4 F 6 magnitU'^ 
A 12 B i£ A 12 B 18 dines A* 
C 2 p ^C iD 3 &BJua- 
rum mdgnitudinum G. & D. fwt 
aquemultiplices : & detraltd <\U6l- 
dam EF.fwt earundem CD. d^que^ 
multiplices. Reliqua GH. iifdem 
C D.. aut aquales funt aut aque^ 
muUiflices. ' . ' 

Prob. C. & D.in totis A. & B. 
& in eorum aJiquibus parti- 
bus aflumptis E. & F. a?qualiter 
continentur ex hypothefi : « ergo a y. j, 
a^ualiter etiam continebuntur in 
rcliquis G. & H. Ergoreliqu» 
ejuWem 5 aut a:quales lunt aut «- 
quemultiplices. 
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250 Elem. Eucli0i# 

PROPOSITIO FII. 

ri^.7. A A j£quale$A.&A. 

12 B iz adeatiimCeaM'- 

4 dem babem ratlo-» 

^ nem : & eadem: C. ad aquales 

K.&K. 

PuHflinium eft axioma &per- 
clarc patet ex fchdio de£» 3* 
colkto ci»n asdpm. x. lib. x. 

A 
Scil. ^ratio eft ^fqudis eft ra- 

. . A 

tiom g; 



f^ 
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LlBER C^UINTUS. IJI 

PRoposirio vjii. 

i<$ 8 5 Inaqualitm magnitudi^ rh.t. 
A BC nem A*B. maj§r A.ad 
^48 eandtm C. majeremra^ 
tionem hahet, quam minorB: Et 
eadem C. ^nmotm B. mdforem 
habet rationem y quam /d majo^ 
remA. 

Prob. i^ pars. Si A. effct fqua- 
UsBj vel (1 A..& B. a?qualiter ' 
concinerent C. eandem raticmem 
haberent l ad C. & C. eandem ^6. 
ad A. & B. per pr«ccdentem: fed ^' ^" 
major ponitur A. hoc cft plaries 
continere G. ergo per definitio- 
nem*8. A. majoremhabetratio^ 
nem ad Cl Prob. 2. Et quia C» 
pluries continetur ab A.- quam ^ 
B.minoremhabebitad A. ratio- 
neni quam ad B. per 8. def. 
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'2 J2 E L E M. E U C L I D I S^ I 

PROPbSlTlO IX. 

r/>.9. ABC i^aA.&BMeandem 
, 1 5 1 5 4 C. e^tndetn habent ra- 
Honem , aquales funt inter fey & 
adquas AB. eadem C. eandem ha-- I 
ir^r ratianemy haquoqui AB. 4- i 
qualesfuntinterfe. 

Si enim dicas A. eflfe majus 
quamB* «» ergo major etk ra- 
tio majoris A. ad eandem C* 
quam minoris B. ad eandem C. 
Item major fatioipfius C«adB« 
quam ad A, quod eftcontrahy* 
. pothefim. 
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^IBER QjaiNTUS. t$^ 
PJLQtOSiriO X. 

x6 8 4 Earutn magnitudinm n. ». 
A B C A B. ^iu adeandemC. 
hahemtatumem ; (p$AA. tati&nem . 
majorent habet , hac major eft : ad 
qum autem B^ eadem C, majorem 
rationem hahet , hacB. miner eft. 

Si Qiim B. eflct arquaHs aut 
majorquamA *habcfentA^t 7.5. 
& B. c^cm rationoii dH C, vd 
B. *> haberet majorcm y <|Uod eft b 1.5. 
contra hypothefim. . Item fi C. 
habet majorem rationem ad A. 
quam ad B. minoreft A. quam 
B. vel utrumque, quod dixi , fe- 
quatur abfiirdum* Ha?c conver- 
Xit 8. . 
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254 "E-unM. EucLiD^ 
PROFOSITIO XI.. 

n. n. A 9 E ^ C 12 Sa^ eidem 
Br6 F 4 D J8 funteAdemra" 
tionei y & inter fe funt eddem. 

Hxc propontio nulla ▼idetur 
ex pracmiffis indigere ex- 
piicadone : nimirum* fi A B. ra- 
flo fit a?qualis rationi EF, ei* 
, demque £ £• a?qualis C D. erit 
quoque*AB. ratio «qualis ra- 
tioni CD. per i. axioma lib. i, 

^ j. r. .- 
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PR0P0S1TI0'XII. 

4 2 (5 j Sifmtquotcmquemd-'^ ,^ 
A B C D gnitudines profortiona-- 
lo 5 les AB CD quemdd- 
E F modum fe babuerituna 
Wteeedentium A. ad unam confe^ 
quentium B. ita omnes antecedentes 
^•adomnesconfequentesj^^ ' r - 

Quod prpp. I. de propottionb 
multiplici dcmonftrat;ur,hic 
deomni proportione etiam irra- 
tionali oftenditur per eandem pri- 
mam & defin. 6. Ci fumahturanr* 
tecedentium & tionfequentium 
^quemultiplices. Ratio auteni 
generalis eft, quia A. & B. ar-* 
quali numero partium tam contx* 
«entium^ quam contentaram au- 
gtotur in E. & F, adeoque quo- 
ties A. vel C. coQtinet B. velD. 
totxes continebit E^ ipfum F, 
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Zl6 Ex.EM. EuCLlDIS 
PROTOSITIO XIII. 

T^ t^ABCDEV Sifrim4A.adf€- 
645243 cundam B. eandem 
babuerit rMumem f qudm tertia C. 
ad qaartam D. tertia vert^ ad 
qumam majnem hahutrk ratie- 
nem j quam qmt^a E« ad fextam 
F. prima qu^que A. ad fectmdatn 
B. majorem rationem babebit quam 

> quima E adfextam T. 

es per fe ex 5« def.clani^utl* 

. C A 

<jue ratio r:r hoc eft ^ ex 

Bypot. maior cft ratione ^ 



R 
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LlBER QUINTUS. I|7 

* VROPO sirio vix, 

2 3 8 12 Si prima A. dd fe—i^ i^, 
9 9 9 9 cundamB. eafidemh^ 
128 d 4 bucrit rationem, quam 
A B C D tertia C. ad quartam 
'D.pima vero A. quam tertia C* 
major fuerit , erit & fecunda B. 
major quam quarta D.^ Quod fi 
^frima A. fuerit aquatis tertia C. 
erit &fecunda B. aqualis quafta D. 
Siveriminorj &minor€riu 

S*it A. major quam C. etga* ••5*' 
a ratio A. ad B. hoc eft C. 
ad D. major erit ratione^C. ad R, 
adeoque pcr 10. hujus B. major 
erit«D. idem conclud^ fi A. 
a?<jualis fucrit vel minpr <juam C* 
Q.E.D. 
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238 ElEM, EUCLIDIS 

^ROPOSITl O XV. * 

7k.j$.C 25 D 35 TartesA&B.cum 

A 5 B 7 pariter multipltci'' 

bmC& D. in eddemfum ratim , 

fi prout fibi mutuo refpondenty ita 

~ fumantur. 

Slt A. prs ipfius C. & B. ipfius ' 
D. continet C. toties A. quo- 
ties Dk cojDtinet ipfam B, Quia 
crgo ut una anteccdeotium > A. 
aaunam confequentium B. ita * 
* ^** 5- omDcyanteceden^es C. ad ortfiies 
cohfequentes D. Ergo ut Cai 
D.ita^.adB, 
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LlB£R QuiNTUS. ij^ 

FR0F0SI710 XVI. 

A. »8 B 10 E 4 
C. 4 D 5 F 5 

Si quatuoYfnagnitudines. ABCD.th. i6. 
proportionales fuerint & vicipm 
propogtionaUs erunt. 

HOc cft , fi fit A. ad C. ficut 
B. ad.D. erit permutando vt 

A. ad B. ita C. ad D, 

Prob. Supponamus enim A. 
continere C, bis , ficut continet 

B. ipfum D. fi dividamus A. 
& B. bifariam , critE. «qualis C. 
& F. ^aequalis D. ' kd ut E. ad F. 
ficdupfa A.adB. per 12. Ergo 
ut dupla A. ad dupl^m B. fic C. 
«qiialis ipfi E. ad D. arqualem 
ipUF. Q.E.P. 
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_i>^ 



F R 



^ 2, 6 ^ 
ABCi 

8 6 iz c^ 
EFGH 

fnultiplices 
^d Aquenii 
luartA H. 

wionem el: 

funtpta fuei:/ 

Pofita &: 
nobis d 

^oprofitione 
Iringo. 

Ratiopatc 

juantitates ii 
^eanjm 3cn 
leficerc vel 

3«ialiaefre,c 
& velco 





Xo^ 



1--. 



z-^^ 
xj^ 



J^KQf aSITlO XIX. 

^ A 1« •^ B a adnmdum. 
C fli^ E ^ ^^1«»» A. 

ti^^W^ adabUtm F. <^ fc^fom 
C. ad reliquum E. «^ rar«i» A. ad 
Kfrhaiebit. 

T^t<^ A. B. U. F. pQiwmitur 

a i6. 5. X^ prc>portiQiKifes i €jrk *^ crgg^ 
b ,7. y. » B..ad F. ka^ A.^ ». Eiga^ 

utF,^R, feaEU^Ciw^ 
ut tota A. ad totara B. cum pofita 
fitA.adB.utp.adR;. 

Breviiis miia aliter omncspffl:- 



3yCoogl,e. 



FROTOSITIO XJCi 
12 9 6 SifmttY€smagmtudinis 
A BC ABCd^4/iSDEF.^*^: 
8 . tf 4 11)^1 dauMes numero, qud 
D £ F tm^ d* i» ^^^m mim 
JmAntur {hdc tH ut A. ad B. itA 
D. ad E. & ut B. ad C. ita E. 
adF. ) £x dquo atttm printa A. 
quam tmid C. fndjorfmttj etit& 
quartd D. ^M^to /^AfT^ l^. ntajor^ 
S^ollfiprimd terfid dqualisfuerits 
erit & qUdrta dquatkfexta 9 j*^ itla 
ntinori hdc qaoque minof erit. 

Prob. Sitmajdr A.quiimB. * 
^go major erit ratio ipfius A. t s. j. 
*d B» quam C« ftd B« fed riktio A. 
adB. d^qi]ali«eftrdtioniD<ad£. 
eff^oetiirti D* dd l^* r^iomajor 
eft quam B. dd C. hoc ^ft £. ad F. 

Sire D. ttiajdf erit P. per 1 0. 5 * 
audAcus cmcludam fi A. ipfi 
C« f quili^ ponltur aut itiiAor. In^ 
terpfcti^ idCiti pfobant do quot- 
cunqu6 magnitudinibusi tion d« 
tribus tantum. 
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244 E 1 E M. E U C L I Dl S 

TmOFOSITlOXXI. 

18 iz 4 SiftnttresMd^nitudi" 
A B C AB C. & ipfts aquaUs 
27 9 6 mmeroDEV. qud biM 
D E F &in eadem rationc fu^ 
mamur ; fueritque perturbata ea- 
rumproportio ( hoc eft ut A. ad B. 
fic £• ad F, & ut B, ad C fic D, 
ad Ej[ Ea; <e^(/9 4Mfm pr/;»4 A« 
quamtertia C. majorfuerit: erit 
&quarta D. quamfexta F. «i4;or. 
' Qmdfiprima tertUfueritaqualitf 
crit & quarta aqualisfexta > fin iUa 
tninorj bdc quoque minor erit. 

Prob. Sit A. major quam C» 
ergo per 8. A. ad B. majorcm 
rationem habebit quam C. adB. 
fedratio A, adB. arqu^s eft ra- 
tioni E. ad F. ergo etiam ratio E. 
ad F. raajorerit ratioae B. ad C. 
hoc eft D. ad E. adeoque per 
10. 5. Fr minor erit quam D. 
Idem oftendetur fi A. miiior vel 
a?qualis fiierit D. 
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fHOPOSltlO XXIU 

tt f 6 8^4^ Si fuefhtfi,^ ^, 
A B C D E P quateufkfue 
t^ t9izt6xt B mamtudim ' 
O H I LMN ABC; &^d^- 
lidi^^i^aUfnumm I>£F. qu4t 
hma iH eddem ratione fmantur 
(h(x;eftutA,ad g,iwl>.«dE, 
&i]eB.ddC.it^£. adR> dr^jt 
dqu4lk4f€ in eddem tarione erunt. 
Hoc eft erit A. ad C. ficar D^ 
adF, 

Pn)b. S(ffiiia«fof iflfii^ A ^C. 
OEF. ae<iuemultipiica, LMN. cUsll 
•^tttpSckSm iti (XidtTti fatfoiie A. i4 
>. «€ D. ad £. 81 Bi^sUl C. uf e. ^l», 
ft er»Bt eamn* muXSplki» G. ad M. a »4. 4: 
& If. ad t ut L. ad M. 8c M. a«k N. . 

Ergo fi ^uotvis magmtudines drHf. 
Scalixtotidem LMN. binae fumantur 
in eadem ratione quarum b pHrnx b 20. 5* 
ultimam in utroque ordine ijmul ex- 
cedunt , scquantur, vel deficiunt, ea- 
^UofriiitnpUccs erunt in eadem ratione , 
hocxftA.adCcutD.adF. 9^: 
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^4^ Elem. EacLiDi^ . 

FRorosino XXIJh 

^ ^h li 12 4 Shfuerlnt tres magnU 
A B .C tttdines A B C. alUque 
zy 9 6 ipfis dquales numer^ 
D £ F D£F. quAhinAtnea^ 
tione fumantur^ fuerit autem per^ 
hata eadem ratio ( hoc eft fit A, 
adB. utE,ad F. &ut B, ad C. 
ita D. ad E,.^)* etiam ex aquaUtate 
in eadem ratione erunt ( hoc eft ut 
A.adC.itaD.adFJ 

a ai. 5. TDrob. • Si A. excedit C. arqua- 
J, tur vcl defi^it ; D. exccdet F* 

h jj. 5, afquabitur 9 vel deficiet. ^ Idem- 
quc fiet in «qucmultiplicibus. 

l^' Ei^o ex c scqualitatc in ^ eadem 

4 L rationc cft A. ad C. ita D. 

^/' ^adF. • - 
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LlBER QUINTUS. 147 

pROPosirio XXIV. 

416 SiprimaA. adfecttH" ^. 14. 
A B C damB.eandembabuC'' 
'3 10 i^ rit rationem , quam . 
D £ F tertia C. ad quartam 
14 21 D. habuerit autem & 
G H quintd £• ad fecundam 
B. eandem ratiqnemquamfexta F. 
4i quartam D. £f;4w G. eomfofxta 
frima cum quinta ladfecundam B • 
eandem habebit rationemy quam B. 
tertiacumfexta^ adquartamT>^ 

Prob. ExhypothefiB.efttalis 
pars fingularum A.& E.qualis 
eftD. finguIarupiC.&F. Ergo 
*erit quoque B. talispars com- aift y* 
pofitatum A. & E. in G. qualis 
eftipfarum C.&F. compofita- 
rummH. 
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moFOSlTIO XXK 

A B C I>. 
E j. F I. 

ffop^matff juerit : mAXimd K. 
&mfmmaT>.reti(pf0dui(bu^SC^ 
majffreserum. 

Nsmfiab A« it. dema^C. 9. 

B, 4< aofer^ D. ^. KmandHt 

E 1«. nunc quoniam eft A.adB. 
fea C. ac!l>, ffi*^cqu(kmeiffvi^- 
^ <fo A. adB. iwE. j.F. r. fed A, 
ujajor eft C. er go Sr E. m^or 
crit F. ci^ A, compofiraex C. 
«rE. pfos 0^ m^)orcrfe ^pam B; 
conTpofira ex C & P* pM C. 
Q.E.D- 
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LlB£R Q^IINTUS. Z4«) 

» 
TROPOSITIO XJVI,' 

5 4 5 3 Sirprima A. ad fe- ff,^ ^^ 
A B C D cundam B. habuerit 
majorem rationem quam tertia C. 

dd quartam D. babebit canverten^ ■ 
do y fecunda B. adprimam A. mi^ 
norem , quam quarta D. ad ter^ 
tiamC. 

TTarc & rcHcjuar ofto propofi^ 
X -itiones , cum non fint Eu- 
clidis y eas non aUter demonfira- 
bimus quam indicando propofi- 
tiones Euclidis in quibus virtute 
contincntur. 

Hanc vero propofitionem 4. 

6 10. huJQs clementi contincri> 
patet mad&ftc. 



PJRO- 
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Z$0 ElEM. EUCLIDI» 

TROFOSITIO XXVIU 

^ 17.8 4 5 j SiprimkA.adfecuB^ 
A B C D dam B. hithueritinMJ^ 
rm rMtionm $ fi^iiMi ttrtia C iittf 

priw^ A. ad tertiam C. majorm 
ratianm , ^ir^in /f^ir»i{4 B. jrijf 
HuartamJi. 

Continecufprop. i^. 

rt. ig.8 4 5 3 SiprimdA.adfteim^ 
AB C D dam B. haimirii m^ 
Eii F 8 jdfn^ratimm^quam 
mtta C. iuf 9i^4fM;» D. bahtVn 
quoque cmpofita prima ckmjeiunda 
'E. ad fecundam B. majormratio^ 
nem , quam eompofita tertia cum 
quartaF.adquartamD. . 

Contineturprop. 18. 
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A B C D cmfecuBdokadficnn- 
EiiF S dam B* majorem ba- 
Jme^b ratmem quam CQmffopa F. 
mtia cum quarta ai qjmtdmlK 
bahebit qu^ua dividendc^ frima A • 
ai ficundam B, mAJonm ratimm 
fikn- tettu C. ai qfianam D« 
Cottriaictur propofitiQiH: 17» 

PROPO^ITIO XXX. 

8453 SicomfofitaTL.pnma^Th. 30. 
A B C D cumfecunday adfecun- 
£ 12.F S iam'&.halmimmJtjo' 
rem rationem > quam compopa F. 
tertia cum quarta ^ ad quartam D. 
^ haheUt per cdnverfionem rationis , 
primacum fecunda E. dd frimam 
' A. minorem rationem j quam tertia 
cum quarta F. ad tertiam C. 
Contineturprop. 19. 

pjRO- 
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ifi Elej 

TROFOSHTIO XXXI. 

16 8 4« 9 5 5* 
A B C. D E F. 

3 r- Sifint ttes magnitudines A B C. 
^ 4//^ /pjif dquales numero DEF. 
Jff^wf W4;ar rath) frima piorum 
A. adfecundm B, quamprimdpo^ 
Jleriorum D. adfecundam E. Irem 
fecundd priorum B, 4J rmi^m C. 
m^jor qi(amfecundapofieriorum £• 
4i tertiam F. f rir ^i^0^f/f ^x je^«^4* 
/ifiirf ifwjar ratio prima prhrum 
A. 4J tertiam C. 9»4f» primApO" 
fieriorum D. ^i tertiam F.. 

Continetut prop. 20. & 22. 
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• LlBER Q^UINTUS. 233 

^ROFOSITIO XXXII. 

168 5 Si fint tres ma^itudi' xb. 32. 
A B C nes AB C: &ali£ iffis . 
964 ^quales mmero DEF. 
P E V fitqu^major ratio prima 
priorum A. ad fecundam^ B. quam 
fecunda pojieriorum 'E. ad tertiam 
F. Itemfectmdd friorum B. ad ter- 
tiam C. quam prima pofteriorum 
D. ad fecundam E. Erit quoque 
jex Aquaiitate m^jor ratio primA 
priorumA. ad tertiam C. quampri^ 
mapofteriorumJy.adtertiamV. 

Continetur prop. 2 1 . & 2 5 . 

TRovdsirio.xxxiii. 

12 6 Sifuerit major ratiototius ^, ^j; 
A B A.adtotumB.quamablati 
4 3 C. ad ablatum D, erit & 
C D reliqui E. ad reliquum F. 
8 3 majorratio.quamtotiusA. 
E F adtotumB. 

Contineturpropofitione 18.' 
Y ?R0^ 
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i54 El.Eucl.Lib.Quintus. 
PROP05ITIO XXXIV. 
iz 8 4. (J.5 3 Sifmtquot^ 
A B C D E F cunquemagnp- 
\^^' tudinet ABC. & Ali& ipfis dtquaLa 
numm D E F. fitque major ratio 
primapriorum A. adfrimampojle' 
fiorumD.quam fecunda B. adfe^ 
cundam E. d' B. ad eundemE. 
major, quam tertia C. ad termm 
V.&ficdeincep: habehunt omnes 
pioresfimul ABC. ad omnes foftt" 
rioresfimul DEF^ majorem ratio- 
nemquam omnespiores BC. re^ 
UBafrimaA. ad omne^ pfterioresy 
EF. reMa quoqueprima D. mino- 
rem autem, quam frima friorum A. 
ad frimam pofteriorum D. majorem 
denique etiam quam ultima frtorum 
C. ad ultimampofteriorum F. 

Hujus nullus ufiis & fecilis 
demonftratio^x praeceden- 

tibus. 

N O T A. 
^fddam inter ceUMores numtrant. 
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, EVGLIDI5 
ELEMENTUM VL 

' DEFINIT 1 ONIS, 




I. Similes figur£re6iili* 
neafmt , qu£ & angulos 
JingulQS fingulis aqualesha^ 
bera , atque etiam latera^ 
qu£ circum angulos aquales 
funtyprofortifinalia. 

Du^s conditiones requlrit, 
I. ut anguli fint sequales 
fiijguli finguliis, ut hic A. & D* B. 
&E. C.& F. 2.ut latera circa 
«quales angulos fint proportio- 
Y 1 9alia% 
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256 Elem. Euclidis 
nalia ) hoc eft ita fe habeat B A. 
ad AC. ut ED.ad DF. quodfi 
harum altera deiit , noil dicentur 
fimiles, Sic quadratum & altera 
parte longtus non fiint fijaiiics 
figurse. ^ 



1> 

/ ■ 


C H 

l-L 


A 


■ ] ■ 




■J l 



2. Recifroca autem Ji- 
gurafunt , cum inutraque 
fi£ura 5 antecedentes &cm' 
fiquentes rationum termini 
fuerint. 

Hoc pat^ maximc in paralle- 
logrammis & triangulis: 
najn fiqua ratione AB.eft ad BG. 

DigitizedbyGoOgle jj^ 



LlfiER SEXtUS. .257 

m eadem fit BE. ad BC. erunt re- 
ciproea? figurx, nam in utroquc 
eft antecedens & confequens di- 
verfarum ratrbnum. 



3. Seeundum extremam 
& mediam rationem , reEia 
AB. feila ejfe dicitur ycum 
uttotaMi.admajusfegmen^ 
tum A C. ita majus A Q 
ad mirms C B. 7? habue^ 
rit.- 

Ob miram fiii utilitatem, ha?c 
proportio > divina commu- 
niterappellatur j aft mirum <juod 
II. prop. lib,,2. hic inter defini- 
tiones annumeratdr y nifi yelis 
veritatem jam demonftratam hic 
refiimi. ' 



Y 3 4.^/- 
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258 ElEM. EUCLIDIS 

A 




4. Altitudo cujufqui fi^ 
gur£y efllinea ferpendicu^ 
laris AD. averticeadba- 
fimdeduBa^ . 

C^^uni ut ait Ptol. lib, dc A- 
^nal. menfura cujufque rei 
dcbeat effc ftata , merito Eu- 
clidts a perpendiculari altitu- 
dinem petit cujufvis figUr^e : 
fola enim perpendicularis cft 
ftata & certje iongitudinis : 
hanc vero altitudineiii lib. i. 
YQcavit effe in iifdem parallelis. 



5^. Ra- 
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LisER Sextus, 259 

f. Ratio ex rationibus 
companidicitury cimratio- 
num quantitates , inter fi 
multiplicata , diquam effe^ 
rintrationefu. 

Quod Euclides .vocat quanti- 
tates rationum, folent Geo»- 
metraj vocare Denominatorem, 
Numerus cnim eft a quo petitur 
nomen propbrtionis ; iic 4. eft 
denominator rationis quadruplat : 
> 3 . triplaf . Ratio igitur cft ratio^ 
nibus componi dicitur , quando 
harum denominatores feu quanti- 
tatcs rationum inter fo multiplica- 
ta?aliquaiii aliam rationem fecc- 
rint. $ic ex ratione dupla &tri- 
placomponiturfextupla, quseeft 
ratio ex rationibus : nam fex 
componitur ex denominatore du- 
pla: 3. Inter fe enim multiplicati 
faciunt 6. denominatorem ratio* 
nis fextupI^x:ompoCta:. 

Y 4 PRO- 
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160 ElEM. EUCLIDIS 
fKOFOSiriO u 
CS A B K 




C £ F Z« 



Trianguld AB C. D E F. & 

farallogramma CG, DF. quorum 

zDtf.j^. a eademfueritaltitudo G H. B F* 

ita fe hahent inter fe , ut bafes 

BC. EF. 

Id eft, eam inter fe habent ratio- 
nem quam bafes. Prob. Trian- 
aDf/.4. guhejufdem altitudinis * poflunt 
b 36. mtfer parallelas conftitui: btunc 
autem quar flequalem habebunt ba- 
fim, erunt a?qualia> qua; majorem 
majora, qua? minorem . minora, 
c 15. 5- Idemque ^ eft de «quemultiplici- 
bus. Ergo abfolute triangula fc 
habent ut bafes , fimiliterque pa- 
rallelogramma ; cum lint dupla 
d 34. 1. 4 triangulorum. 

PKO- 
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LlBEK SlEXTtlS, 261 

FROPOSITIO II. 

Si ad trian- ^, j. 

guli ABC./4- 

tus unum CB. 

^faraUela du- 

caturim.hAe 

frofortionali^ 

ter fecabit 

ipfius trian" 

guli latera AC. AB. Etfi trianguli 

latera, proportionaliter feda fintf 

reda D E. per punSa feaionie 

duHa y ertt parattela dd reliquum 

ipfiuitrianguli latus CB« 

^iob. Dudiis duabus rc6Hs EB.DC. 
a erunt triangulaEDC. EDB. fupcr ^ ,^. ,^ 
eandembafimED. & inter cafdem , * ' 
parallclas E D. C B. aequalia.b Ergo ut b i- 6» 
AED. ad ECD. ita A E. ail E C. c (funt c Def.^ 
enim in eadem altitfidine ) 8c ut A D E. 
ad DBE. ita AD. ad DB- d ergo ut AE. ad d 7. f » 
EC. ita AD. ad DB. 1. Ponantur j^m la- 
tera AC AB. proportipnaliter ieda in E. 
& D. cum AED.ad DEC. eandcm habe- 
at rationem , quam ad EDB- (nara eft ut 
AE. ad EC fic AD. ad DB. cum triangu- 
hfintejufdcmaltitudinisj ceruntDECcQ. . 
E D B. aequalia , & quia funt in eadem ^ 
bafifcruntintaparallelas. Q^,D. f59«'* 
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262 ElEM. EUCLIDIS 




TKOFOSiriO Ilh 
Tk. }. Kk. Si trioMuli 

Im A. W/4- 
riam feHusfit: 
fecans dutem 
angulum reHa 
cAIX. fecet& 
bafimBC.ba^ 
fts fegmenta BD. D C. eandem 
babebunt rationem , quam reliqua 
^ triapgulilatera B A. A C. & Ji 
M^^ /ffw^»f4 B D. D C. can^ 
dem habeant rationem^ quam re* 
liqua trianguli latera B A. A C. 
' reHa A D. qua k vertice A. ad 
feHionem D. froducitur » fe/<*- 
riam fecat trtanguU ipfius angu* 
Jum A. 

a^i.i. T)rob. Ad punftum B. *aga- 

X tur B E. ipfi D A. paralleTa, 

bi7.<^cui CA. produaa ^occurrat in 

c Vi. E. tunc erit E B A. *^ jequalis 

^ , alter- 
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alterno BAD. & E. externo 
D A C. ergo cum anguli B A D. 
C A D. «quales ponantur , erunt 
angiili £ B A. & £. a^quales , & 
re(Jl« B A. A F. ^ a?quales. ^ ^- '• 
Ergo cum in triangulo E B C. 
redar D A. B E. parallelas fint, 
ut E A. hoc eft B A. ad A C. 
* ita B D. ad D C. Sit rurfus c j. 6- 
ut BA. ad AC. lic BD. ad 
DC. ut autem BD. ad DC. 
ita f eft EA. ad AC. sErgof;^^- 
ut BA. ad AC. ita EA. ad ^ * ^' 
A C. ^ arquales ergo B A. EA; h 9. y. 
& i anguli A B £• & E. Cum i 5. i. 
ergo A B E. alterno BAD. 
ajqualis fit& E. externo D A C. 
erunt anguli BAD. DAC. 
^qualcs. 



PRO- 
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2^4 E L B M. E U C L I D I S 
TROFOSiriO IV. 

arJ^. 4. ^ , »'««' triangu- 

' lorum ACB. 

DBE. fropor^ 

itonali^ funt 

Utera ( hoc e(t 

ut AC.adGB. 

itaDB.adBE). 

quA circa a- 

quales angulos 

C^&h.&ho- 

mologafmtlatera BA* ED. qua ^quali^ 

ku4 angulii C c^ B^fuitenduntur. 

Prob. Sic in dirc£tum ftatue rcdbas 
CB. BE. utangulusextern. DBE. 
internoC. fitaeqnalis: tuncDB.Sc 
AC. a erunt parallellx: (imiliterque ED. 
BA. cum anguli E. & ABC. iint aequales. 
Et quia anguIiACB. ABC. hocbeft 
DEB. minores iuntcduobus re£tis, li 
producantur ED.CA. convenient d puta 
m F. c Erjtque DA . parallelogrammum. 

b 19. t. Cum igitur in triangulo FCE. re^DB. 

c 17- I. FB. Tmt parallelae , f erit ut E D. ad DF. 

a ^x, hoc cll BA. ita EB. ad BC fumque BA. 

"' E F. fmt itcm parallek , erit CB. ad BE. 

«34.1. utCA.ad AF. hoceftBD.&utAB.ad 

^i'^' BtitaED.hoceftAB.adDE. 

SCHOLIUM. 
^u^hincvulgocoUigunturnotaermt 
. demonfltata {rop. 8. cum annexofcholio. 
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LlBER SfiXTUS. 2^5 

TROtOSJTlO V. 






Si duo tmnguU A B C. DEF. 
latera AB. BC. froportionalia 
ipfis DE. EF. babuerintt erunta-^ 
quiangula j eofdemque angulost 
D A. EB. FC. babebunt aquales , 
f /vi^in bomologa latera fubtendun^ 
tur^ • 

Prob. Superrcfta ET. adpundlum 
E.aponatarangulus FEG. angulo j^ j* 
B. sequaljs Sc ad F. alius ipfi C con- 
fecjiicntcr reUquus G. rcliquo A. bae- b j2. i. 
^qiiaJis» ficque fiant txiangula A6C* EFG. 
TCuianguIa; ergo GE. critad EF. ut 
AB. ad BC. hoc efl ex hypot: DE. ad EF. 
cquare GE.3equali^jm(: DE. Similiratio- ^ ^ 
ne G F. sequaKseftTjF. cumquc latus ^* ^* 
E F. ujiMuc triangulo comtnunc cft 
cruntflPtola ABC &DEF. pcr.8. i. 
ac^tiiariguttStc*.' Q[J£- 1>. 

Z . PKO^ "^ 
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i66 Elem.Euclidis 

PRPP05ITIO n. 




S f duo trumgula ABC 
DEF. imim babeantaqua^ 
km angulum A. 6" P. €^ 
iij^CT-^* «rr<? eum propcfftio' 
nalia (ut B A. ad AC.ita 
ED. ad DF.) erunt £- 
quiangula, angulofque ha- 
bebma aquales E. B. C F. 
embtis homohga latera B A. 
ED. AC. DF. fubten- 
duMur. 

Prob. Ad ttdam EF. an- 
gulos FEG, EFG. fec 

•^ DigitizedbyGoOgle ^^U«— 



LlBER SexTUS. 167 

jcquales ipfis B, C. erit & G. 
asqualis A. quia ergo.acquian- 
gulafunt ABC. GEF. *erunt»>«' 
ut AB. ad A C. ita GE. ad 
GF. proportionalia : fed funt 
ctiani proportionalia A B. A C. ^ 
& t) E. D_F. b funt ergo late-^'^',; 
ra DE.DR ipfis GE. GF. 
sequalia. Cumgue bafis £F. fit 
communis » triangula DEF. . 
EFG. ^ aquiangula funt : ^l^^. 
ergo etiam aequiangula ABC« 
DEF. Q.E.D. 
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i6S Elem. EucLiDi $ 
TROPOSITIO VII. 
A 

/ 




^^ ^ Si duo trianguU ABC. DEF. 
unumanffilumA.umangul9D.d^ 
qualemf circum autm dteros dn^ 
guks B.E/ latera frofortionaiis 
babeant ( ut AB. ad B C. ita ED. 
adEF.) reliquorumver0B.E.Ji^ 
mulutrumque^ autminorem aut non 
minorem rello : aquiangula erunt 
triangula , & aquales bahebunt an^ 
guUs ABC. DEF. circuquosfunt 
frofortmalia latera. 

Prob. SitenimC.&F.minor 
re<ao, tunc fi anguli AliC. & 
E. non funt ajquaks , fit A B C 
major quam E. fiatque ipfi E. 
aqualis ABG. cum igitur anguliis 
'j. i, A. angulo D. ponatur aequalis * . 
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LiBBit Sextus. i<f9 
crit& reliquus AGB, reliquoF, 
aequalis, ideoque triangula ABG. 
D E F. a?quiangula erunt. ^ Ergo b^. 6; 
ut AB. ad B G. itaerit DE.ad 
EF.fedutDE.adfE.itaponitur 
A Bi ad B C. adeoque « aquales c 9. 1; 
BG. CB. & d anguli BjCG.dj.u 
BGC. ajqual^s. Cum igituran- 
gulus C. fit redo minor erit & 
BGC. minor re6to,& ei deinceps^ 
AGB. « major refto. Eft autem cx). 1. 
oftenfus angulus AGB. angulo 
F. «qualis ; Major igitur eft redo 
angulus F. qui minor ponebatur, 

Jam fit anguIusB.&,E.re<9:o 
non minor probabitur utprius re- 
ftasBG.&BC.effeiBquales,& 
^ confequenter angulos B G C. f y. i. 
B C G. effe aequales , & non mi- 
nores duobus redisyS quodabfur- g 17- x., 
dum. Non ergo inaequales fiuit 
anguli ACB. &F. fedsequales, 
& confequenter reliqui ahguli B. 
& E. t asquales , quod erat pro- h j», t 
bandum. 

" ' • ■ Z^ ^ DigitizedbytoOgle 
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zyo EiEM. EacLiDis 
morosiTio viii. 




Si m trunguloreRangulo B AC. 
4l angulo reho A. in hfim B C. 
fcrpendicularis AD. duSa fitz 
qua ad iferfendicularem trianguU 
ADC. B D A. tum toti trtangula 
' BAC. tum iffa ADC. BDA- 
inter fe fiint fimilia. 

Prob. In triangulii A B C* 
p B A, anguli B AC. ADB. 
refti funt & angulus B. coiii- 
a»M.x.niums : ergo • reliqui ACB. 
^ B A D. xquales : ergo tiiangula 
J;f ^- A B C- D B A. b fimilia. Non 
aliter oftendetur A*BC, fimilc 
ADC. & ADC triangulo 
BDA. Q,E.D. 



Li^fiR Sextus^ 271 

CoroU. I. Perpendicularis ab 

angulo redo in bafim > eft media 

proportionalis inter duo bafis 

fcgmenta. 

« Nam ut BD. ad DA. ita DA# c^. ^. 
ad D C. quod eft reaam D A. 
cfte mediam proportionalem in« 
ter bafis partes B D. D C 

CorcU. 2. Hinc etiam pat et 
utrumlibet laterum redum anv 
bientium > mcdium proportior 
nale efle intcr totam bafim 8c 
illud fegmentum bafis quod ti 
lateri adjacct. 

S CHOL I U M. 

Offmes proporticnes rtfieBu iMterum 
facillifnottegotio cenjpici poterunt 9 modo 
literJt» qui&us triavgula inftgnita funt , 
crdir^ dqualium angulerum dijfonan^ 
tur f^ ab utraque parte fimiliter cenfe- 
tantury unde etiam coroliaria idnc de* 
fumptapatmt. 



Z 4 TiiO- 
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27^ Elem. £uclxdi$ 

TROFOSITJO IX. 

j^.x, ^/ Addtare- 

SaAB.im' 

feratafor'' 
r?putater- 
tiam AG. 
Bauferrc. 

Prax. Ex A. ducaturre<ia AF. 
utcunque faciens angulum, & 
cxAF. fumaturquajvispars,puta 
AD. acduxaliaraddantura^qua^ 
les DE. EF. jungatur FB. cd ex 
D.parallela fiat Dfe. eritqueabla- 
• ta AG. pars tertia ipfius AB. 
Prob. IntjTiangulo AFB.lateri 
BB. parallela eft linea GD. * er- 
A t^6. go erit ut FD. ad DA. ita BG, ad 
G A. & ^ componendo ut F A. ad 
t> i8. y. D A. ita B A. ad G A. Eft autem 
AD. parstertiaipfius AF^ Er- 
go AG. erit purs tertiaipfius AB. 




LlBER SeXTUS. 173 
TROtOSJTIO X. 

Sam infe' 
ilam AB. 
fmiliterfe'' 
careyUtda" 
. j^ta altera 

feSafueritiaD.Sc^E. 

Prax. Jungantur ^att line^in 
A. connedantur refta BC. & 
cx D. & E. agantur DE. EG. ip(i 
CB. parallete, & 6aum eft quo(J 
pctitur. 

Prob. In triangulo ABCdufta: 
funt DF. EG.parallelse lateriBC. 
* ergo ut AD. ad DE. ita AF. ad 4 1. 6. 
. F G : Proportionales ergo funt 
partes AF.FG; partibus AD.DE. 
Jam fi ducatur D H. parallelaipfi 
AB. eritut DE. ad ECita DI.ad 
IH. bhoceftFG.adGB.quaretj4.x. 
propontionales funt partes F G. 
bB.partibusDE.EC. Q,E.D. 

srHO- 
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274 Ei*^*^* EacLiDis 
SCH^OLIUM. 




^ tx bac & pme(UntefrofojiMne 
f4ciU conftft Uneam quavis dfer-' 
turk circini in quotvis partes divi^ 
derey cujus demonftrdtionem & 
tramoffofttafgma exhiheu 
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PR0P05ITI0*XI^ 




A B 3> 

Vdtis dudhus reSis AB. B C. 
tertiamfrofifrtionalem invenire. 

Praxis. Duabus datis fac an- 
gulimi ABC.reauoi, item ad 
AC. anguluni rcaum ACD; per 
redam CD. occurrentem protra- 
&x AB. in D. & faaum eft quod 
petitur per corolh 8. cum B C. 
fit media proportionalis. 

N o T a; 

Idem demonftratur, ut infe:- 
quente, perlineasparallelas; fu- 
mendo tertiam alterutri »qua- 

lera. 

PEO- 
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FKdFOSiriO XII. 

^'^ - Tribmddr 

tii re£ti$ 
AB. ISrCm 

utn fro- 
pttma- 
^Mem DE, 
invenire. 

Prax. ExdatisicluasAB.BC. 
in direftum coUoca , ex reli- 
qua AD. & totali AC. fac angu- 
lum DAC. jun^ereda BD. & 
fac ipfi parallelam CE. quarta 
DE. proportioxialiscrit. 

Prob. CE. BD.funtparallcr. . 
» *. ^. 1« : * ergo ut fe habet A B. ad 
BCitaAD.adDF. ErgoDE^ 
quarta eft proportionalis, 

N o T a: 

Idem conftat cx 55. prop. 
Iib.5. 

^ DigitizedbyGoOgle { 
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PRdPOiJTIO Xifl» 

AB. BC. 




porfiMO' 

^ _- ^l^m BP. 

A E B^ Ctn^entre. 

Prax. CoIIoca indire<ftum AB.' 
B C. fuper AC% duc femicir- 
cuIumADC. InB?excita per- 
|)endicularem B D. ad periphc- 
riam femicirculi, illaeritqua?fita. 
Prob. Dudis re6Bs AD. CD. 
* erit angulus A D C. in femicir- a ji. j. 
culo redus , & a verticc D. ad 
baiim AC. dufta perpendicula- 
ris DB. facit *>duotriangulaac-^*;^» 
quiangula : * ergo ^roportiona-»c 4.6. 
Iia : ergo ut AB. ad BD. ita BD. . 
ad B C. eft ergo BD. media pto- 
portionalis inter AB .B C.Q;E.D • 

CoroUanum. 
Bifie ^AvU reBa a drmmferemia 
^d (Uametrum ferfendicuUris duBa, 
media frofortimdts efi inttr diametH 
fifmtnfa* 




lyS ElEM. EUCLIDI* 
PI10P05ITI0 XIV. 

A w»« 15 r. 

& mum 
ABC, //»i 
EBG. i-' 

raHelofftamlHorum , recip^ma fum 
latera A B. B G. E B.. B C. q«-e 
^ nrrn»! ^^»4/^5 4njiitl0i : & quorum 
fofaMogrammorum y unurHangu^ 
lutn uni anguhy aqualem habehtiu, 
fedproca Junt latera> qua circum 
aquales angulosj iUafunt aqualia. 

Prob. ^Jungantur paralklogramma 
ad angulum «qualem B. ita ut A B. 
a 14. 8c B,G. jaceantindire(9iimajacc- 

^i5.i.bunt&rcliqu«EB.BC.perficiatur pa- 
rallclogfammuBH.ergo ut FB adBH ita 
^ 7'5- beritBD.adBH.ledutFB.adBH.itaceft 
^ ^•^•' EB.adBC.8cutDB.adBHitaAB.ad^G. 
4 n < igiturutEB.adBC.ditacftAB.adBG. 
Prob.2.pare. Exiiypoth.EB.adBC. 
e ^ cftutAB.adBG.ergocEG.adBH.cft 
f o\* utDB. adBH. fergoparallelbgramma 
- ^* xqualiafunt. Q;E.D. 
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FKOFosirio xr. 

jE.qualiumrh, 10. 

A B C. 

D B. E. 

& unutn 

B^ unl B« 
aqualem 
'e habentium 
Mgulum y triangulorum rtciprvca 
fnnt latera ut AB . ad BE. ita DB. 
ad BC. qua circum dquaUs Angulos 
'B.*&quofumtriangulorum, unum 
^ngulum nni aquaUm Jjabentium ' 
reciproca funt latera , qua circum . 
^quaUsanguUhiUafuntAqualta. 

Prob. Sic junge triangula ad angu- 
lum xqualcm B. ut AB. BE, jaceant 
in difeaum, du^a CE. t ent uta 
ABC.adBCE.itaDBE.adBCE.icd 
mABCadBCE. itabAB.adBE.&b 
ut DBE. ad BCE.ita BD.adBC. ^- 
militcf demonftratur A B C. D B E. cffe 
«qualia, fifitut AB.ad BE. ita DB.ad 
BC. NamcumponaturutAB.^adBE. 
ita DB. ad BC. & ut A B. ad B E. ita 
triangulum ABC. ad BCE.&ut DB. 
ad BC.itaDBE.adBCE.cntut ABC. 
- ad BCE. ija DBE. ad B C E. crgo tnan^ 
gula ABC DBE. c funt «qualia. Q.E.D. c 9.$» 
Aa X X»RO* 
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FROFOSniO xvu , 

E 

B C 




^ B F E 

AGPB 

». IX. SiquatuorreSdA.CKB.prih' 
fortmales fuerint: qupd fub ^x- 
trrmi* A B. B C comprebenditur 
re&angulum AC ^equ^lr e/f W^ 
^Wii Juh mediis £ F. F G. comprC'* 
benditurreSangulo FG. JBr fifub 
txfremis A B. B C. comprebenfum 
reilangulum AC. aquale fuerit ei 
quodfub mediis G F. F £. contine-- 
tur reHangulo F G. ilU quatuor 
reSa proportionales funt. 

Prob. I . AiJguli rcdii B. 8c E. iuntat- 
mialcs^gc ut fe habct AR.ad EG. ita 
X lF.ad BC. ci^ lateia circa xqualcs 
* H- o. angulos B.& E.ivnt reciproc^a crgapa- 
rallelogramma AC. FG. funt aequalia, 

Prob 1. iE<jualia funt redtangula AC. 

FG. & habcntangulosaeqaales , nempe 

biA.6 "^osB.&E. crgoblatmdrcalio^aii-' 

^ ^- gulosrcdprocaeruntctiainbproportiflk^ 

nalia.^Q;^£.D. ,,,,,,,GoogIe ^Rp- 
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FRoposiTio xrii. 




AOFB 



Si^es reSld A¥B, fint froporthna-tktu 
les: qmtifub extrimu AB* BC. com" 
frehenditur reSiangulum kC.ACjUfdeefi 
ti ,auod a media F . defcribitur quadratp 
E G. SrfifuA extremis A B. A C. com^ 
frehenfumreHangulum AC* aqualefit 
ei quod ^ media F. defcribitur quadrato 
•E G. iUa tret reB^ frofortimales erunt. 

Prob* i.pars. Sume re^lam GF.c^ 
qualem ipfi FE. erunt quatuor 
redbc AG. FB. proportionales, erit- , 
que quadratum £G. comprehenfum 
£kbmediisFG.£F.aergoredangulufli . 
-AC.asqualeeritquadratt> G£. 

Prob. 2. Quadratum FG. mediae EF. 
fvo(^mus paralklogrammumjf redan» 
gulo A C. fiib cxtremisAB. BC aequalca i6r 6. 
ponitur , & hsbeot angulos aequales: 
eigo.Iatera ut pFOxim^dixi> ciica hos 
anguios erunt reciproca adeoque pro* 
portionalia. N O T A. ■ 

JEx hae (^prAcedenti , eujus quafi re» 
fetitio eft , injerturfundamentum reguh 
vHl£bdiiUdcTri,&' -' 

Aa 3 tSiO^ 
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iv«6.5. ^^p^r datd reSd AB. ddto 
reStilinto <: D &F G. >pniU , 
fimiliterque fofitum reSilineum, 
ABHIK. defcribere. 

iy ki triangula, duSis redtis 
puta CF. DR Ad pundum 

^J»*»* A. * fiat angulus lAB. a^qua- 
lisipG FCD. & jpfi FDC. 

b3i,i.a?qualis IBA. & ^ confcquen- 
ter reliquu^ reliq^o : ^uiangula 
ergo erunt triangula FCD. I AB. 

c^6. &fimrlia c&utCF. adAI. iu 
CD. ad AB. Adredam A L &c 

fimi^ 

DigitizedbyGoOgle ' 
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fimiliter triangulum IKA, ar- 
quiangulum triangulo t G C, 
& Quia anguli B A h I AK. x^ 
\ quales funt angulis DCF. FCG. 
^ tptalcs K A B. G C D. arquales 
' erunt > & latera proportionalia* 
Idemque repetendum , donec. 
omnia triangula eodem ordine 
quo jacent abfolvantur , fic<juC'^ 
totum redilineum toti reftili- 
neo * fimile erit 9 & (uper da-*J^ 
tam AB. fimiliter defcriptum» 
Q:^E.F. 
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284 Elem» EuCLIDlf' 
TKOPOSITIO XIX, 





B • G C 3B S* 

». fj. Similiatrian^uU ABC.DEP. 
inter fe funt in dufUcata mimc 
Uterm homlogoruf^. 

Quandotrianghla funt squa- 
lia, hoc eft guahdo B C» 
EF. nec nori tcrua proportio- 
naiis BG. funt zcj^zlcs, reseft. 
manifefta. 

Quandoverblatera B C EF, 
funt marquaiia , demonftratur, 
hoc iTiodo. Sit B C. latus , la- 
tere E F. majus , & cx B C» 
tii.6.abfcindatur » reAis BC EF. 
tertia proportionalis B G. duca- 
tur^ue re^ A G. Quia i^tur 

angu- 

^_ ,^- ■ DigitizedbyCoOgle 
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tngulus B. eft a^qualis £• Sc 

!>roptcr fimilitudinem triangu- . 
orum , ut A B. ad B C. ita 
D E. ad E F. & permutando ut 
AB. adDE. itaBC.adER 
hoc eft E F. ad.B G. etunt cir- '^ , 
ca angulos a*quales B. E. latera 
• reciproce proporrionalia. Quare 
. per 14. triangula AB G. DEF.. 
crunt «qualia; & pcr 7. quinti 
ut triangulum A B C. ad A B G* 
ita crit idem triangulum AB C^ 
ad DEF. ut autcm ABC. ad. 
A B G. ita eft per i. hu)us B C. ^ 
ad B G. Ergo A B C. ad DEF^ 
erit ut B C. ad B G. hoc cft in 
duplicata rationc per 10. dcf. 5, 

Q;^E,D. 

Corollarium. ^ 

Si tres lined fuermt jrofonia-^ 
nales > ftt ftims ad tertiam , ita 
triangulumfufer primam ad fimiU 
triangulum fufet feiundam. 

PRO- 
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^ |. 'Smilfa folkma mfimilia triamulu 

T drviduniHr^ 0*rmmiro £qualia» Cr^o^ 

tis homologa : ^ folygona dufUcatam 

hdkent eam inter fe ratienem^ quam 

lattM homolopim adhomologum latm. 






1 ilit polygona /imilia ABHIK. CI>£FG. 
^habentiaan<;ulos:rqualcs X. G. Item- 
*w^que I. F. & fic dcinccps , & latcra pio- 
poitionalia circa ai»ilos zquales , puu xtc 
AB. ad BH. ita CD. ad DE. && 

Dico I. illa dividi in triangula iimilia & 

cumero aequalia. Prob. ab anguiis I. & F. 

ducreftasad angulos Oj^fitos AB. CD. 

divifii crunt illa polygona in triaMula na- 

mero xqualia : quod etiam fimilia (unt. 

Piob. Anguli K. & G. funtxquales , 8c 

a6. 6. circaipfbslatera fimtproportionalia. aergo 

srquianguJd fimt triangula IKA. FGC. ergo 

fimilia. Eadcm rationc erant fimilia trian- 

gul» IHB. F£D. dein ut IB. ad BH. 

^ ita FD. a^ DE. ut autcm H B. ad B A. ita 

b 22. 5. ED. ponitux ad D C. b crit ex aquo ut I B. 

6p.ized.yGoogIe a^B^ 
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ad BA, ita FD. ad DC. /c quoniam ai^lus 
H B A. ipfi E D C €ft atqualis , & ablatus 
HBI. ablato EDR erunt leliqui IBA. FDC . - 
aqualef, c Ergo triangula I B A. F D C. «- C 6: 6. 
qiuangula eiunt & fimilia , eadcmquc ratio- 
deomnibus. 

Dico 2. guQ^i fj^at unum triangulum ad 
tJ^^ai^uimn fibi refpondens alteriuspolygo- 
Bi : ita efle polygona tota intci Ce, 
. - ^'^* Ryia omnia triangBla (unt^milia , 
fingula fingulls_: dergo 'fimt in duplicata ^ 19' ^* 
ratione latemm homologomm i cumque 
fingula fingulis iprobata fint proportionaiia » 
ficutintiiangulo unius fint omnia antece- 
dentia ^ in alio confcquentia^proportionum , 
eiit qnum antecedens cft ^d unum confe-* X2« 5». 
quens ita omnia antecedentia ad omnia 
confequentia. Eft ergo polygonum.ad po« 
lygonum ut triangutum ad triaQgulum : ergo 
ea triangula fimt totis homologa, & quia 
triangula funt in duplicata ratione latertim . * 
homologomm, eiunt & polygona in eadem 
ratione duplicau larerum homologomm' 
puta AB. CD. (^E. D. 

' Corollariui». 

JitHC fifnmta tres ireBa pnportimalet , Jnf 
tfi prmki Hid teHutm iu ptlygonum fuper pri- 
mam dtfiriptum ad poljfonum fuper fecundma 
fimile fimiUterqHt iefcriptum > vcl etiam poly- 
gonum fnper tertiam fiimle finulitirque defcri^ 
ptnm* 



?R0- 
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FROPOSITIO XXI. } 




B C K X JB. ;]& 

r^ 15. QfueidemtfillilmeoGHhfunt » 
fimilia A5C. DEF, &imer 
fe funffimilia. 

• ^ TJrob. Anguli A. & D. po- 
X nuntot xcpzlcs uni G* emo 
&interfe, eode^quemodofm- 

a IX. y. guli fingulis : * latcra etiam circa 
eos poauntuJr proportionalia 9 
quia lateribus eJQideiii tertii fiint 
propoitionalia : eigo cum faa^ 
oeant angulos apquales & latera 

^L"; - circa eos proportionalia , ^ funt 
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ir'o?ositio xxji. 

I 




A B 

Siquafuor re^A AB. CD.lF.GH.|.j^/,5, 
profortionaUs fuerint ; •cJ» nh eis re^iU^ 
nea fimilia fimiUterqHe defcript£ A B I. 
CDC. & MF. NH. profortionalia erunt. 
"Etfi k reBis lineis » fimilia ,fimiliterque 
defcripta reBiUnea propottton/^Ua fue- 
rinti ipfA reBAproportionales ertmt.\i 

Prob. Triangulufti ABLeftadtrian- 
galuqi C D K. in duplicata a ratio- a 19.6» 
nc latcris AB. ad CD. fimilitcr EM. . 
ad GO. ut EF. ad GH. adcoquccrit 
ABLad CDK. utEM.adGO. Q^E.D. ^ 
Jdm ^ro fi figur» proportionalcs & ^- 
iBilcsfimilitcrqucpofitse fint, &; rc^ 
iiipcrquas pofitae fimt> proportionalcs 
crunt; nam ratio unius-figurae ad altc- 
ram b eft rcffcas ad rcftam duplicataitt^,^ 
c ergoratio latcrum cadem erit , ncmpe 10. 6. 
ut AB. adCD. ita EF. ad GH. crgoc 7. 5. 
illarum latera proportionalia crunt. 

(iE.a 



Bb 
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TKOPOSlflO XXIIL 
J> C_H 




fj^, ,7. JEquianguU paraUelogramma 
A C, B F. inter fe rationem ha- 
hent eam yqua ex lateribm componi" 
mAB.ddBG.&EB.adBC^ 

Sint parallelogramma AC. BF, 
habentia angulos adB. argua- 
les , & ita dilpojfita ut appofita 
figura refultet. Nunc ratio X C, 
i 10. ad BF. arqualis eft rationi *. 
^^\ 5- AC. ad B H. una cum ratione 
B H, ad B F. itidera sequalis ra- 
bi.6. tioni^. AB. adBG.cumntione 
CB, adBE Q;E.D. 
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p 



In omni parallelogramtno A C. rt. iS. 
qtt£ circa diametrum DB. funt 
yarallelogranrma FK. HE. & toti 
A C. c^ int^r fe funtfmilia. 

arallelogramraa H E. F K. 
_ cum tpto angulum commu- 
nem habentia reliquofijue per 
29. 1. «quales ut BAD. GHD. 
BFG. ipfis BCD. GED. 
B K G. xquiangula erunt, adeo- 
que latera per 4. 6. proportio- 
nalia, conftituunt parallelogram- 
ma ciim toto & inter fc fimilia. 
Q^E. D. 

Bb z PJIO7 
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PROP.05iriO XXK 




titob, 7, T>Ato reSlilineo A. fimile , JimtUterqn* 
pofitum, (^{iltmdafoB.dqMaleL.coft^ 
fiituere, 

Prax.' Ad dati rc&ilinciA.latusCD- 
afktredangulum CE. aequaleipfi 
A. ProducaturCD.verfiisG.fupcr 

DE. in angulo E D G. fiat rcdlangulum 
•» 44- X- DK. b sequale ipfi B. c fiat inter CD. DG. 
•^ ' ^ o- nicdia proportionalis DH .^qualis ipfilN. 
d 1 8. 6. fuper quam fiat d reftilineu L.fimile ipfi 

A. fimiliterque pofituro, eritquc rc6fcili- 
e Vx neumL.3eQualedatoB. Scfimile ipfiA. 
cmft. Prob. Rea« GD.DH feulN.DG.c funt 
€ ip.cS^ proportionales: f ei^o erit utprima CD. 
20. 6. ad tertiam D G. ita rcftilineum liiper 

primam , id eft A. ad reftilincum luper 
g 1. 6. lecundam,id eft L.ied u t CD.ad DG.gita 

parallclogrammum CE. hoc cft A. ad 
h 1 2. y. D K. hoc eft B. h ergo erit wt A. ad jB. ita 
i 9. 5, A. ad L. i ideoque rc<ailin<fa B. cc L. 

erunt aequalia. Q.£.D. 
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rROtOSITlO XXVU 
B E r c 




Sia paraUelogYmm_BD*p4't%,x^ 
raUeidgrammum FG. ablatum fit , * 
& fimHe toti , & ftmiliter pofitum: 
communem cum ep hahens angulum 
FBG* circa eandem cum toto dta* 
metrum BD. confifiet. 

Si negcs : tranfcat alibl diameter ptrt» 
pcr H. a quo pun6to ducatur cx H. 
rcfta H E. parallcla BG. \unc pa* 
rallclogramnia B D* B H, circa ean- 
dcm diamctrum BftD. a erunt fimi-jj ^^^ 
lia : b q.uare crit ut B A . ad AD. ita B G. 
^ G H. Scd ut BA. ad AD- ita BG. ad 
Gl. unde perp. /. GH. «(jualisGl. par* 
toti. QJL A. 
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C X. B 

al^. 20. Omnium farattelQgrMmwum^ 
' [mttdum ^andem nHam offlicar 
torum deficientiumque f^guris p4- 
raUelogrammis fimilibus ^ fimiUter^ 
que pofitiSi ei quod a dimidia de- 
fcrihitur ^ maximum efi id quod 
ad dimidiam applicAtur paraUelo* 
grammum fimile exifiens defed^ui. 

Su p E K A C. femifleni totius 
AB. applicatumfitpar^Uda- 
grammum A D. ita ut a toto 
A £• deficiat parallelogrammo 
C £• quod eft a?auale & limile 
Ipfi A D. Deinde ad quodvis 

md legaieatum Ai^« ^t appii- 
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catum aliud paralleloe^rammum 
AG. itadeficiens,utdfefe<ausfit 
parallelogrammum K I. fimile 
ipfi C E. hcp^eft circa comnia- 
nem diametrum BGD. Dicb 
AG. minus efie parallelc^ram- 
moAD. Probatur. 

I. Parallelogramma AD. 
C E. F-D. O E. fiint * awiualia a 36. r. 
ut & b CG. GE._^adcoquc ad-b^^j.Ti. 
dito communi KI. erit CL - 
hoc eft A.O. ajquare lEjfi K E, 
additocommuni CG. cnt AG, 
arqQalis gnomoni L G M. minor 
parall. CE. hoc ^ft AD. pa^ 
rall. (^E. D. 



/ 



Bb4 ^*^ 
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IPROPOSITIO XXVIIL 




s 



x* G 



M 

A 



a. 



f\«ar^5 



O B 



r^,^. g. Ad datam reSam AB. dato red;i- 
lineo C. ie^«4/f parallelogrammum 
AI. affitcare : deficiens figura fa- 
rallebgrammaOlSi. qudfmilis ftt 
alten. faraUelogrammo dato D, 
Pfortet^autem datum re&ilineum 
C. cui aquale afflicandfm efl A I, 
non majus tffe eoy quod ad dimidiam 
A E. afflicasur , cum fimites /«e- 
fintdefeaim , c^ ejus quod ad dimi^ 
dim afflicatur » c^ r;«5 cui fmile 
deepdebeL 

Rcaram A B. ut pnus bfieca in E. 
fupermcdiam EB. fac paralle. 
logrammum E G. fimile ipfi D. 
fimiliterque pdfitum : & comple paral- 
lelogrammum B H. Si E H. ipfi C. eft 
aequalei fadJ-um eft quod petitur: nam 
cftappjicatum ad A 3. & deficit paraJ- 
IdQgrwmo EG. fimiliipfi D. Si EH. 
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& ipfi aequalc b E G. fit majusquam C ^ J^»^- 
( nam mmus eflc noi; debet , cum E H. , 
iit cmaximum cornm qux applicari ^ '* * 
pofiunt ad A 6. ) fi inquam fit majus , d 45. i. * 
dreperta quaptitate exccfliis, cfac pa-w^ «•<# 
callclogramm um Q^R aequalc cxccPji^w»- 
fui, 8c fimilc fimiliterquc ppfitum ipfi ?»<• 
D. & parallclogrammo Q^R. aliud ac c*5*^- 
quale fimilitcr pofitum K L. f quod ^ 44* »• 
crit circa diametrum, ficQuc rcmaiic- 
bit 0iomon L I K. xquaic redilineo 
C. Jam produdis L L K L crit paral- 
lclogrammum A L ad rcdtam A 6. ap- 
plicatum & deficiens parallelogrammo 
ON. gfimili ipfi EG. hoc eff ipfi D. g 14,6. 
Quodautem AI. fit sequale ipfi C fic 
probo. Complcmenta L N. K O. 
h fimt aequalia, ergo addito communig ^*. 2; 
NO. crit OG. acqualc ipfi EN. hoc 
cft A K. Ergo fi aequalibus A K. O G. 
addascommune KO. crit AL aequale 
gnomoni LIK. hoc eft re&ilioco C. 
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FROPOSIIIO XXIX, 
F C M A h: -. X 







Ad datam re^am AB. datp 
reBilineo Q. aquale parallelo" 
gratnmum afflicare , excedens 
f^aam datam AB. fgura p^- 
raUeiogramma P O. quA fit ^-* 
mlis dato alteri farallelogram^ 
mef D, 



mediam 



uper reaam EB. 

datae A B. * fiat parallelo- 



« 18.6. i^ 

grammum EC finiile ipfi D. 
hmiliterque pofitum : tum redi- 
lineo C. .& parallelogrammo 

^ 1*5-6. E C. fiat *> sequale aliud paralle- 
logrammum I K. cui ajquale eft 
N M. fimile ipfi D. Complc- 
tis parallelogrammis QE. NB. 
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PO. erit AR. quxfitum. Etenirri 
NM. eft pofitum ajquale ipfis 
EC. & C, ablato communi E C. 
gnomon E R C. ipfi C. erit 
«qualis.- Et quia sequalia « c s6.u 
funt Q^E. N B. & «qualia 
^ N B. B M. fi loco ipfiusd43.i. 
BM. fubftituatur jequale Q^. 
crit parallelogrammum A R. x^ 
quale gnomoni E R C. ideoque 
etiam redilineo C. Quare ad 
redam A B. ^pplicatum eft pa- 
rallelogrammura A R. a?quale 
dato redilineo C. excedens 
reftam A B. figura parallelo- 
gramma P O. quas fimilis eft 
dato parallelogrammo D. cuni 
fit circa eandem ' diametrum 
cum ipfo E C. quod pofitum 
cft fimile ipfi D. Q^EF. 
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IV. 10. Tropofitam rediam termimtam 
AB. extrema ac meiia ratione 
[ecareinG. 

a ii.i. *Trviv£DATUR^AB.iiiG. 

xJ ita ut re^ngulum C G. 

fub tota A B. & f^mento B G. 

fit ajquale quadratp A H. alterius 

b 17.6. fegmenti A G. tunc eniii\ tres 
redae proportionales ^ erunt ; & 
erit ut tota A B. ad A G. ita 

cj.Drfi AG. ad GB. Ergo AB. fe<5l:a 
cftinG. cfecundum extrematn, 
& mediam rationem; Q. E. E. 
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In triangulo reBangulo A B C. figura *^« ^j 
^UAvU BD. defcrifta <i B C. fubtendente 
nEtum ^ngulimf B AC. *^Ki»/^ ey? j%«r« 
FA. AL fl[«*^nJri iUifimiles ^fmilitir 
tofetA^ a latertbus BA . C A . reBum angu* - 
i§$mcmtinentibHS,defcribuntur, 

POLYGOMiE figul« FA. AI. BD. 
ponunturfimilcs aergo liint in ea^ '^ 
latcrum homologonim duplicata - 

ratione , in qua eilcnt eorundem late- 
rum quadrata. Ergo cum quadrata 
B A* A C. bhabeant rationem acquali- b^y, t» 
tatis cum tertio B C. hab ebunt & P0I7- 
gona FA. AI rationem sequalitatis y 
^um tertio BD. c ergo eidem eruntc o. ^ 
«qualia. CiE.P. 
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a*. tu SiduotrunguU ABC. DCE. 
qUA duo latera A B. A C. duo-^ 
hus^ lateribm J><1. DE. pro- 
fortionalia babeant y fecundum 
Uttum angulum ACD. compofv^ 
ta fuerint y ita ut ^mologa eo^, 
rum Utera AB. D C. A C. DE, 
fint etiam parelleU y tum reliqua 
illorum triangulorum Utera B C. 
C £k in reUam lineam B £. coUo^ 
(ata referiemur. 

PR o B. Latera homologa AB. 
D C. A C. D E. ponuntur 
1» 19-I- parallela, * ergo anguli alterni A. 
ic ACD. fuiit arquales & D. 
ri4cm A C D. eigo A. & D. 
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«qualcs. Hos ajqualcs angiilos 
circumftant latera proportidna- 
lia ex hypoth* ^ ergo triangulab6.e* 
funt sequiangula, habentque a;* 
quales angulos B. & D C E. 
additis ergo a?qualibus A. & 
A C D. erunt B. & A. duobus 
angulis D C E. A C D. hoc eft 
angulo ACE.. «quales. Ergo 
addito communi A C B. erunt 
tres anguli A.B. C. duobus ACE. 
, A C B. ajquales y « illi autera c ju: 
tres valent duos reclos , ergo & 
hi duo. Ergo ^ B C. C E. unam <i t^. i^ 
reiaam conitituunt. Q;^E. D* 
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ii. 22. ^» dquailbus clrculis A B C I. 
EFGL. an^uH A. E. D: B.eath- 
demhabemrationem^ cumipftsfe^ 
. ripheriisBC FG. quibus infifiunt : 
fivead centra D. H. (ii^ ad peri^ 
pherias A. E. confiituti infifiant : 
iftfuper vero & fe&ores B D C. 
F H G. quippe qui ad centra , iV 
fiftunt. 

OB. Duftis B C. FG. 

C. * applica CI. apqua- 
lein ipfi B C. & ad G. & K. 
GiC. KL. a;(juales fingulas ipfi 

^ DigitizedbyGoOgle F G. 
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FG.dudis ID. KH. L H. 
fic dico 5 redse BC. CL po- 
nuntur sequales, ^ ergo & arcuj bil j. 
B C. C ^, <^ ergo & anguii BDC. c 27. 3. 
C DI. ajquales. Idemque eft de 
arcubus FG. GK. KL. & an- 
gulis ad H. qui ipfis infiftunt. 
Ergo quan^ multiplcx >eft arcus 
BCI. ipfiiis B€. tam*multi- 
plex erit angulus BDI. ipfius 
^DC. & quam multiplex ar- 
cus FGKL. ipfius FG. tam 
multipl^ erit anguks FHL. 
ipfius. F H G. ^ ei^ fi arcusjiy.j 
BCL FGKL. fint «quSes, 
erunt & anguli B D I. F H L. 
a^quales. Si eorum arcuum unus 
fit major, major erit & angulus » 
fi minor > minor : « Ei^o erit e 6. 
ratio arcus B C ad FG. eadem ^' ^^ 

?u« eft anguli B D C. ad FHG. 
It quia anguli ad D. & H. fiint 
^ dupli angulorum ad A. & E. f 20. ^. 
f eadem erit ratio angulomm A. g 15. 5. 
& £. quz D. adH. & fic eadcm 
Cc j o„.^guli 
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anguli A. ad angulum £• quar af- 
cus BC. ad arcum FG. 

Rurfus , in sequalibus fegmen- 
ris BC. CI. fi fiant anguli B M C 

h 17.5. C N 1. ^ asquales eruntt cum in- 
fiftant «qualibus arcubus^ A C 

i 24. 3. C A I, ergo » fimilia funt fegmen 
ta B M C. C N I, & ;rqualia, cun 
funtfuperafquajes B C. C I. ad 
ditis ergo triangulis BDC. CD! 
quae aquaUa funt » erunt feAort 
BDC. CDI. a?quales, Ergotat 
multiplex eft feftor B D I. (e<ftc 
ris B D C. quam multiplex arci 
B C I. arcus B M C, Idem ofter 
detur de fedore FHL. Ergo fi a 
qualis fit arcus B C I. arcni FGl 
/edor quoque B D I. sequalis er 
feftori FHL. fi deficiat , deficic 
fi excedat, excedet. Ergo qua? $ 
ratio arcus BC ad arcum F€ 
eadem erit & feAoris B D C« a 
feaoremFHG. Q^E.D, 

SeleSispres hujfU Ubri fim z*^*]. 
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